EITANAAHYH A" AYKEIOY

YYNOAA-IIIGANOTHTEX
1. 'Eoto Paocikd covoro Q = {1, 4, 5, 8, 10} kot ta vmocvvora tov Q, A = {1, 5, 10}, B={4, 8, 10}
1) No mapaotioete pe didypoppo Venn tao Topamrived GOVOAQL.
i1) Na eprypayete pe avaypoen ta covoha A UB,ANB,A'NB,B— A

ii1) Na ypayete 6Aa ta Suvatd VTocHVOLL TOL A.

2. Bempolpe wg Pacikd cvvoro to: Q = {1,2,3, ..., 15} kabdg Kot Ta GHVOra
i) A= {xe Q/Xxdaptioc} ka1 B = {X € Q /X moAlamAidcio tov 3}.
i) Na mtapactioete ta oovolo A kat B pe avaypaen tov otoyginv toug.
iii) Na Bpeite ta covolra:
a) AuUB B)ANn B i) A
iv) B' v) (AUB)' Vi) An B'

3. Aivovtou ta chvora A:{XeR/X2—4X+3} Kol B={Xe N /(2X2—5X+2)(X—1)=0}

1) No ypa@ovv LE avaypapn To GOVOAQ.
i) Na Bpeite v évoon Kot T Topun Tovg.
i) No e&etdoete av 10 A givar vmosHvoro tov B.

4. Atveton o derypatikdc yopog: Q = {1, 2, 3,..., 10} pe wooniBava amhd evdeyoueva. Ocmpovpe
emiong ta evogyOuevaL:
A = {X €Q/|x- 4|< 2},B = {XxeQ/x*- 4x+ 3 < 0} kou ['={xe Q/(x-4)? > 3x-2}

i) Na Bpeite 1ic mbavotreg P(A), P(B) ko P(I).
il) Na Bpeite ta evdeyoueva AUB kot AN ko ot ovvéyeia tig mbavotnteg P(AU B) kot
P(ANI).

5. 'Eotm o derypatikdg yopog :Q = {1,2,3,4,5,6,7, 8,9, 10} ue 1coniBava anid evoeydueva. o ta
evogyoueva A, B, I' tov Q, eivan :A UB={1,2,3,4,5,6} AnB=1{1,3,4}, A-B= {2, 6} xat
I'={x e Q/2x- 5| < 3}

1) No vroloyicete tig mbavotnteg P(A), P(B), P(T).
i) Na Bpeite v mbavotnta, dote va npaypatonomdei 1o B kot oyt to I

iii) Na Bpeite tv mbavomto, dote vo mpayuatomombei povo Eva amod ta B ko I

6. Amo 38 droua pog tééng, mov poinkay, ot 14 andvinoav 6t £ypayay dpiota 6° Eva
dwydviopa (A), o1 23 6t éypayav dpiota 6’ Eva daymvicua (B) kot ot 5 éypayav dpiota
Kol oto 0V0. Av emdéEovpe Tuyaia Eva dropo va Bpefodv ot mBavoOTNTES TOV EVOEXOUEVDV:
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10.

11.”

1) To Gtopo dev Eypaye APLOTA GE KAVEVA OLOYDVICLLAL.
i) To dropo éypaye dproto povo oto (A).

iii) To dropo éypaye dprota poévo oto (B).

. Amo 120 pabntég evoc Avkeiov, 24 nobntég coppetéyovy oto dtymvioud e EAAnvikng

MoOnpatikng Etapeiog, 20 padntég coppetéyovv oto dtayovioud g Evoong EAAveov
duokdv kot 12 pabntég coppetéyovy Kot 6Tovg 000 dtaymviopovs. Emiéyovue toyaia Eva
paont. [ow eivor n mBavoTTO 0 POl TAG:

i) No ovupetéyel 6° £vay ToLAGYIeTOV amd TOLG 600 SLOYOVIGUOVG;

i) No cvoppetéyet povo 6” Evav amd tovg 600 doy®VIGUOVG;

iii) Na unv ovppetéyet o kavévay omd Toug d00 d1oymVIGHOUG;

e éva Tunua g A Avkeiov evog oyoieiov pe 25 pantéc ot 21 pobaivovv Ayyikd, ot 11
FoAlikd kon 8 modid pabaivooy kot T1c 2 yYAdooes. Emhéyovpe péoa amd v taén toyaio Evav
pant). Na Bpeite n mbavotta tov evogyopévou:
1) O pobnmg pabaiver tovddyiotov pia EEvn yYAdooa.
i) O podnmg pabaivel povo AyyAka.
i) O padntng pabaivel povo oAk,
ivV) O pabnmg dev pabaivel FoAlikd.
V) O pobnmg pabaivel povo pia omd Tig 600 YADCOES.
vi) O pabnmg dev pabaivel kapio and Tig dH0 YADGOES.
Vvii) O padntig pobaivert Ayyiika 1 dev pobaiver F'oaAdika.

. @gwpovpe 600 evdeydueva A kot B evac derypatikov yopov Q, yio ta onoia yvopilovpe ot

P(A")=0,6, P(B)=0,3 xou P(AnB)=0,3.

1) Na deitete 61 P(A) = 0,4

ii) Na Bpeite v mbavomto «va tpaypatoroindei to evogyouevo A 1 By

iii) Na Bpeite mv mbavomto P[(ANB")U(BNA")]

ivV) Av T givon éva tpito evogOUEVO TOV dELyLaTIKOD YDPOL L TO 0Toi0 deV ival To keEVO GLUVOAO,

L > =2
P(T)

tote vo amodeitete oti P(I) +

E&etdoape To0G @O1TNTEG EVOG TUNIATOS GYETIKA LLE TO OV TEPACAY TO OB LOTO TNG
2rototikng kot tov [Tibavotitov. [lpoékvuyav Ta e€1g cuunepdopara:

® 70 65% TOV POTNTOV TEPAGAV TN LTATIGTIKY

¢ 10 15% 10V pourntov népacay Tig IIiBavotnteg Kot dev mEpaGAY TN LTATIGTIKN

e To 60% TV QoITNTOV OV TEPACAY TOVAAYIGTOV Eva amd To dVO padnpato
Emiléyovpe toyaio éva pabnt tov tunpotog .Na Bpeite v mboavotro avtodg:

1) va éxet Tepaoet kat to dO0 padfuata,

i) va £xelL mepdoet to pabnua tov MMbavotitmv,

li)va unv éxel mepdoetl kavévo amd ta dVvo pabnuara,

IV) va. £yel Tepdoet €va. Lovo amd ta dVo pabfuaTo.

Eva evuopeio €xer 2400 yapro .And avtd ta 1800 eivan tpomikd yapia ,ta 800 £xovv KOKKIVO
ypopa kot to, 600 elvan tpomkd yapia pe Kokkvo ypopa. Emiéyovpe toyaio éva yapt.
Av A: 1o gvdgyoOueVo TO YapL va glval TPOTIKO Kot

B: 1o gvdeydpevo to yapt va eivar KOKKIVO .
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Noa Bpebel n mBavotTTa TO Wipt

1) vo gival Tpomiko 1 voL el KOKKIVO YPMLU ;

1) va unv eivon Tpomikd 0HTe va £xEL KOKKIVO YPOLLOL ;
i) va £xel KOKKIVO ypdUo aAAG vo unv givor Tpomikd;
IV) v givai Tpomikd 1 voL unv €yl KOKKIVO YpOUL ;

12. "Evag knmog €xet 1200 dévtpa . And avtd ta 300 givan tpomkd ,ta 1000 givor omwpo@dpa kot

ta 200 givon Tpomikd kot omwpopopa. Emdéyovpe Tuyaio Eva dévipo.
Av A: 10 gvdeyOLEVO TO OEVTPO VO EIvaL TPOTIKO Kol
B: 10 evoeydpevo 1o d€vipo va eivar omwpoPopo .
Noa Bpebel n mBavotrTa To dévTpo
i) vo eival Tpomikd 1 vo gival 0TmpoPdpo ;
i) va unv eivat orwpopopo 0HTE TPOTIKS ;
iii) va ivat omwpo@opo ahAd vo unv ivor Tpomikod;
IV) v gival Tpomtikd 1 VoL unyv €ivoit ommpopopo ;

13. O1 mBavotnteg tov evdgyopévov A, B, A NB gvoc melpauatog Toymg 1e derypatikod xmpo

wavomowovy v oyéon [3P(A)-1]42P(B')-1]*+[6P(A NB)-1]°=0. (1) Na Ppebovv ot
TOAVOTNTESG TOV EVOEYOUEVOV :

1) Na npaypatonombel povo 1o evoeyduevo A.

i) Na mpaypatonombei povo 1o evdeydpevo B.

iii) Noa mpaypotorombei axpipdc Eva amod ta evdeyoueva A kot B.

iv) No unv mpaypatonotovviot cuyxpovag to evoeyopeva A kot B.

14. T £vo KoLTL VIAPYOVY X AOTPES GPaIpES Ko (X + 2)? pavpeg opaipec, pe X # 0.

15.7

1) Eméyovpe toyaio pia ceaipa 0o 1o Kouti. Na eKQpacete ®g GLVAPTNOT TOL X TIG
TOAVOTNTEG TOV EVOEYOUEVOV:
A: emiléyovpe dompn caipa,
M: emhéyovpe povpn coaipa.

i) Av n mBavotra va emAeovpe povpn cpaipa ,gtvor Kotd : peyoAvtepn amd v mbavotnta

va eMAEEOVE AP GPAiPO Kol GTO KOVTL VTApyoLV Thve amd 15 ceaipeg, va Ppeite to X,
KkaBdg ko TV TlavoTNTa Vo emAeyel povpn ceaipa.

iii) Na amodei&ete 611 :P(A) <% v kéOe x €R

. 1
iv) T v T tov X yo v omoia eivar: P(A) =§ ektehovpe 1o eéng melpapa: [aipvoope
dtadoyka 3 cpaipeg amd To KouTi (Ywpig EMOvVOTOTOBETNON) KoL OTUEWOVOLUE KAOE pOopd TO

ypopa tove. Na Bpeite Tov detypatikd YOPO TOV TEWPAUATOC.

Eoto A kou B V0 evdeyopeva evog detypatikon xdpov £ yia ta omoia 1y0el Ot

P(B) = 9(P(A))? - 7P(A) + 2 + P(A NB)

1) Noa ekppdoete v P(AUB) cuvaptiost g P(A).

i1) Na Ppeite v P(A).

iii) Na Bpeite tv mbavomto va npaypatorondei to B kot va unv npaypatorombei to A.
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iv) Av emmAéov n mBavotTa vo tpaypatomoin el akpBadg éva and ta A, B givar va Bpeite:
o) 11 mBavotreg P(B) kot P(A mB),
B) v mBavémra P(B'- A').

16. & évav yopevTikd OLIAO GLUUETEXOLY X ayopto. kat (X + 4)2 kopitota.
i) Emiléyovpue toyoio £va GTopo Yo va EKTPOcOTNOEL TOV OUIAO 6€ o ekdNAwo. No ekppioete
®G GLVAPTNON TOL X TNV TOAVOTNTA VO EMAEYEL ayOpL,

i) Av n mBovotnta vo emideyel ayopt eivat ion pe % Kol 0 OUIAOG TEpIAapPavel Ayotepa amod

100 péin, va Bpeite Tov apBud v peAdV ToV opidov, Kabmg Kot Ty mhavotnTa vo EmAeyel
Kopitot.

iii) Av A givon to evdgyopevo va emreyei ayopt, va amodeifete 011 P(A) < % .

17. Amd toug 25 pabntég evog tunqpoatog A” Avkeiov evdg oxoreiov, ot 23 pabaivovv Ayylkd, ot 8
FoAlikd . EmAéyovpe toyaia éva pobntr g taéng.
. 6 8
DNa deiEete 6T1: — < p(ANB) < —
) g o p( ) o

i) No amodei&ete Ot 3 <p(A-B)< 23
5 25
18. "Evag knmog £xet 1200 dévtpa .And awtd ta 300 givan tpomikd ,tar 1000 givor omwpopdpa

Eméyovpue toyaia £va dévpo.
Av A: 10 gvdeYOUEVO TO OEVTIPO VO EIVOIL TPOTIKO KO
B: 10 evdeydpevo 1o dEvTpo va etvar oTmpopopo .

)Na amodeiete Ot :% <p(AnB)< %

i) Na amodei&ete 6Tt % <p(B-A)< g

19. "Eva evudpeio £xet 2400 yapro .Amo avtd o 1800 eivan tpomikd wapia ,ta 800 éxovv KOKKIVO

ypopa. Emiéyovpe toyaia éva yapt.
Av A: 1o gvdgyouevo To Yapt va glval TPomKO Kot
B: 10 evdgydpevo 1o yhpt va givor KOKKIVO .

) 1 1
)Na ociéete 01t — < p(ANB)<=
) & B p( ) 3

. 5 3
i) No amodsiete 01t — < p(A-B)<—
) £ B p( ) 2
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20. Katd v apyn g oxoMKng xpovidg ot padntéc g A’ tdéng evog Avkeiov potnONKav GYeTIKd e
oV aplOud Tov BAIoV mov ddfacav Ty mEPiodo Twv Beptvdv S10KOTOV. ZOUEOVO LE TIG
ATOVTHOGELS TOV dOONKAV ,cLUVTAYONKE O EMOUEVOC TTIVAKOG

Ap1Ouog BMov | ApBuog padntov
0 a+4

1 S0+8

2 40,

3 a-1

4 20

I'vopilovpe 0Tt av emAéEovpie Toyaio Eva padnm ,10te N mhavotnTo va £xet dafacet 2 Pipiia
gtvon 24%.
1) Na amodei&ete 011 0=3
i) Na Bpeite t1g mBoavoTTeg TV EVOEXOUEVDV:
A: 0 pobntg éxet dPacet to moAdd 1 Bipfiio
B: o pafntg éxet dwoPdoet tovAdyiotov 3 Piiia.

AIATAZH-AIIOAYTEXZ TIMEX-PIZEX

21. Aiveton m mopdotaon A=Xx°—4x* +x—4
1) No Topoayovtonomoete Ty Topactacn A
ii) No amodei&ete 6t1 A > 0 yio X > 4

22. Av Y10 TovG ap1Opovg X Y 1o)0et: X2+Y2-4x+2y+5 = 0.
i) No dcilete 0TL X =2 ko y = -1.

i) Na dei&ete 0t1 01 apOpol N y Kot Ix - y &ivat avtioTpopot

iii) No vroAoyicete v Tun ™G TOPACTUONG : \/x +y+24x - \/x +y—2Jx .

23. Av 3<x<5 xar 4<y<T7,voBpeite petald mowwv aplBuodv mepéyetol
N TN Kabepds omd Tig TopacTloELs:
i) A= x+y i) B=x -2y ir= 2 Kot V) A=2x+3y
y
27

42 .27°
i) o Ty Tipn 1o A oL BPAKATE, VO, TOPUYOVIOTOUGETE TIC EMOUEVES TOPOUCTACELS:

A=20¢+y?)—(x+y)? 2% xau B=X* —xy+x+y-421

24. 1) Na Bpeite tov apBuo: 4 =

25. T'o. Toug aptdpode o kat P oydet: o + f>-4a+ 6+ 13 =0
i) Na Bpeite Tovg ap1Opoivs a kot P.
i) Av a=2,p=-3

a) Na petatpéyete to kKAdopa: A =

6€ 1600VVOLO LE PNTO TOPOVOLAOTN,

15
Ja=p-(a+p)
B) Na vrohoyicete v Ty ™¢ napdotaons: B = \/ -[+ aa - \/ o aa

v) No amodeiEete Ot : x?’/ag»\/ai/_ =364
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13 48

26. Aivovton ot pucikot apBpol a = 894 Kot ﬂ:§/§-§/3—«/€-3/3+\/6 .

i) Na Bpeite toug aptBuovg a ko B.

2
.. / , 1
i) No vroAoyicete v Tiun g mapdotaons: K = ¢ xy, [ X3 Y Y X :% Kol y = 27
X

27. Aivovtat ot apBpol o = \/4— 2\/5 + \/28—10\/5 Ko = (3/25/3«/5 : 3/3423/5)2\0/4_1\5/5 .
1) Na Bpeite Tovg apBuotg o kot B
i) Na vroAoyioete v mapdotacn A = e - ik

iil)Na Avoete v e€iomon PX=a ka1 vo, ypayete T ADon TG 60V KAAGUA LLE PNTO TOPOVOUAGTY.

|x =1 —[3-3x|+[2x - 4|
X E
2
1) Na deiete 0TI 1 CLVAPTNOT, Y10 TIS OLAPOPES TYWES TOV X,glvat iomn pe v dapopd Twv

28. Aivetoum mapdotaon f(X) = R.

amOGTAGEMVY, TAVKD GTOV AEova ,TouXamd Tovg aptunovg 1 o 2.
i) Na Bpeite v Tipun tov X av f(x) =0.

iii) Na Bpeite T1c TYé ToU X Yo 11§ omoies woyvovv: f(x) <0 ko x € (1, 2).

29. Atvetar opBoy®dVIo TapaAANAOYPALLLO LE OUGTACELS X, Y TOV €Yl TEPIUETPO 24 £KATOCTAL.
1) Awowoloyeiote OTL X+y=12.

i) Na ddoete pe dikong og aptBpovs Tig 6100Tdoelg 600 T€Tomv opHoymviny Kot va
vroAoyicete To pPaddv oe Kabéva amd avtd.

1
iii) Amodei&re 6t 10 guPfaddv Tov opboywviov divetar amd v oyéon: E= " [(x+y)?-(x-y)?]
iv) Mg dedopévo 0t X+y =12 anodei&re 011 10 €UPadov Tov opHoywviov Taipvel TV Hopen

E= 36-% (X-y)? ko o1 GLVEKELD OTL Yo TO EpPodov 1oyvet E<36.

30. Atvetar opBoydvio mopaAANAOYPOLLLO LLE SLUGTAGELS X, Y TOV TTANPOVV TOVG TEPLOPIGLOVG:
3<x<S5 ko 4<y<12.
1) Na dmoete pe cuyKekpuévous aptdpodc tig d10otaoelg 600 tétolwv ophoymvimy Kot va
vroAoyicete o eUPaddV Kot TNV TEPIUETPO TOVG,.
i) Na Bpeite petad moidv aplbudv mepi€xoviot ol TopuoTioELS:
A=x+y B=x-y TI=xy
i) Meta&d molmv Timv Tepiéyetat 1 mePiUeTpog Kot o eufadov tov opboymviov.
No OIKOLOAOYN|GETE TIC ATOVTINGELS GOC.

EZEIXQYEIX-ANIZQYXEIX

31. Atlvetoun mapdotaon A= |2x —3| -5
1) Na ypoeei n mapdotacn A ywpig o cOUPOAO TG AmOAVTNG TIUNC.
i) Na Moete v e&iowoon A =-2
6
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32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

1ii)No Avoete v avicoon A>1

Atvetan n mapdotoon B = 3x—4|.Na Bpebovv ot tipég tov X yio Tic omoieg :
i) B=4 i) B=4-3x Iii) 3<B <5

Atvetar n mapaotoon A =[2x—1| Na BpeBovv ot tipés tov X yia Tig onoleg :

i) A=d(x,1) i) A=5
iii)A<3 iv) A>7

Aivovtat ot tapaotdoslg A= [x|+4 kot B=[2x-6|
1) Noa Avbein egicwo A_A_2
" " 3 5 3
i1) Na BpeBodv ot aképaieg AMaoelg g avicmong 2< B< 8.

i1i1) No Avbei n e€icwon A= B yia 0<x<3
Atvovton ot tapactdoeig A =[x +3| ko B=[x—2|
1) Noa Adoete v e€icmon : 2A =3B ,6mov A kot B ot mopootdoeig tng vedbeong

i) Na Avoete v e&iowon : g— A; 4

Iii) Na Moete v e€icwon : B =3x+3 ,6mov B 1 dobeico mapdotaon

=0 ,6mov A 1 dobeica mapactacn

Atvovtan ot mapaotéoeg : A= X+4|+7 xau B Xx—4|+7
i) No Avbein avicowon A > 8.

i) Na Avbein avicoon B < 14.

iii) Na Abei n eicwon A=B .

Aivovtar ot mopactdoel; A= |3Xx+4| ko B=|2x+7|

i) Nalvbei n avicoon A>4

i) Na Avbei n avicoon B <7

iii) Na Bpebovv ot KovEG MDGELS TOV OVIGHOEMY TOV EPOTNUATOV 0) Kot [3)

iV) Noa AvBein elowon : A = JB i

Atvovtar ot mapactéoelg A(X) =|x—2|-[3—X| ot B(x) =1-|x—3
i) Na AvBovv ot e€lodoelc:
a) B(x)=-4 Ko B) B(x)=5
i) No Avfein e&iooon A(X) =0
i) Na Avfein avicoon A(X) < B(x)

(x* —2x+1)(x* - 9x)
X2 — X '
1) Na Bpeite yia moleg Tpég Tov X opiletor n mtopdotacn A
ii) Na amhomooete TV mapdotaon A
1ii) Na Bpeite yio moteg Tiég Tov X 1oydet : A=0

Atveton n mopdotaon 1 A =

Aivovtar ot Tapaotdoslg A(X) =-x2+x+2 |, B(X) = 5x?+20x+20
i) Na Avbein avicoon A(X) <0
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41.

42.

43.

44,

45.

46.

47.

48.

i) Na Avbei n avicwon B(Xx) <0
i) A(X) < B(x)-5

Aivovton ot Topaocthosic A(X) =2x%+x+1 |, B(X) = -3x>+18x-27
i)Na Avbei n avicwon A(X) >0

i) Na Abei n avicwon B(x)>0

i) A(x) <B(x)+11

Oewpovue ™ ovvaptnon f(X) = |X - 2|» 5
1) Na Bpeite 10 medio opiopod .

i) Na Avoete my e&icwon f(x)=-1

iii) No Avoete v avicwon  f(x) <0

i) No tapayovromomoste Ty mopdotacn A = o- 3a-2.
i) Atveton 1 e&icwon:[M(Mx + 3) = A2 + 2Ax — 2 (1)
a) Na Avcete v e&icwon (1) ya T1g S10popeg TIES TNG TOPAUETPOV A.
B) Otav n e&iomon (1) éxet povadikn Adon, va anodei&ete 6Tt o etvar peyadvtepn 1| ion Tov
4.

Atveton n sovépmon f (x)= ‘3x2 —X +1‘ - Z‘XZ + 2‘ +1.
i) Na amodei&ete ot f (X) =x’-x-2, xeR.
i) Na AMboete v e&iowon f(x)=0.
iii) No Bpeite Tig Tipés tov X yia t1g omoieg woyver: f(x)<10.

iv) No Mooete v ekicoon f2(x)—2f (x)-8=0.

Aivetar n géiowon : 3x* —2x+4(u-1)=0

i) Na Bpebeio p eR dote va éxet 2 pilec TpaypaTikég Kot AVIGEG

i) Na Bpebei o p eR dote va €yt pio durhn pila ko ot cvvéyela va Ppebei n pilo avth
iii) Na Bpebei o u eR dote va éyer piCo 1o 3

Aivetou m eéiowon : (A—2)X*—2x+4=0 \#2
i) No Bpebei 0 A eR dote va éxet 2 pileg mparyHoTikég Ko AVIoEG
i) Na Bpebei o A eR dote va €xet pia dumdn piCo kot ot cvuvéyeto va Ppedel

n piCa ot
iii) No Bpebei 0 A eR dote va éyet pila to 1

Aivetou m eéicmon X° +Ax+A-1=0 pe L =2,
1) No amodeiete 611 M e&icwon et 000 TpayHaTkés Kot avioes pileg X, X, .

i) No vtoAoyicete TIg TUPAGTACELS : X, + X, Kot X, - X, .
iii) No Bpeite t1g Tipég Tov A oTE va 1oy0eL N oxéon: 3X, +3X, +3= X" X,
Aivetou 1 eéicmon afx? - (a+B)x+1 = 0 pe a0 , B£0 .

1) Na ogi&ete 011 1 e€lomon €yl dvo pileg Yo OTOIEGONTOTE TIUEG TOV O , [B.
i1) Na Avbei 1 e&icwon
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49.

50.

51.

52.

53.

ii1)Av pia pi€o g e&iowong etvar o apBuog p ,vo deilete OTL 0 aptOpog e ™mg
Yo,

g&iowong x-(a +B) X +ap=0

Aivetar 1 eélomon ax? + (\/E -o)X - \/,E =0 pe >0,0#0.
i) No deilete 011 1 e€lomon £xel 800 pileg Yo 0MOIECINTOTE TIEC TOV O, [B.
i) Av X1, X2 o1 800 pileg g e&icwong va deiete OTL X1+X2 + X1°X2 = -1,

7

i) Av pio piCa g e€iomong eivar o aptOpog 7 ,ue a=1,va dei€ete 6T = a

Aewpovpe 10 Tprdvopo f(x) =Ax° —(A-1)x+21,420

1) Na Bpeite T Tyég ov 4 , dote 1 e&icwon f(X) =0 va €xel dvo pilec mpaypotikég
KoL AVIGEG.

i) Na Bpeite 11c Tiéc ov 4, wote  e€icwon f(X) =0 va €xer pileg dvo
avTiGTPOPOLS TPy LOTIKOVS aplBovC.

iii) No Bpeite t1g Tipég 00 A, OGTE T0 TPLOVLUO Vo Exel OeTikéG THES Yo kabe X e R .

Aivetar n gélomon: x> —(2A+1)x+A°+A+1L, 1R .

1) Na Bpeite yo moteg Tiég tov A, 1 e€lomon;:
o) Exel mpaypatikés pileg,
B) &xer avtiotpopeg piles.

i) Av x1, X2 efvon o piCec g e€icmong, vo. Bpeite Yo moto, Tium Tov A 16y 0eL: X, + X2 = X X, +6 .

Aempovpe 10 tprdvopo T (X) = (/1 +1) — ‘ﬂ,‘ Xx—4, AeR.

i) Noa Bpeite 10 A dote N e&iowon f(X)=0 va givor TpdTov Pabpov.

i) Na Bpeite 10 A dote 1 e&iowon f(X)=0 va givon devtépov Pabuo
Ko €xet piCa Tov apduod 1.

iii) [ A=1, vo Moete v avicwon f(X) >0

Aiveton n eéiomon X* —2x—1=0, 1 eR.

i) No Bpeite tig Tipég Tov A yia Tig omoieg N mapamdve eElcmon éxet dHo pileg mpaypatikés Kot
dvioEg.

i) Tw A = 4, va vmoloyiceTe TIg TOPACTACELS : X + X, Kat X, - X, , 6mov X1,X2 ot pileg g

mopoanave eElomonc.

54,

iii) T A = 4, vavroloyicete v Ty tg mophotaong: A = (L+ x )" - (L + x, ).

Aivetar to tprdvopo f(x) = 2ax® —(3a* —1)x—12 ue a>0.Av n pia omd Tic dYo pilec Tov
TPLOVOHOL etvoun p, = —2
1) Na Bpebet 0 Beticdc a (10 povéodeg)

i1) No Bpebei n devtepn pila p1 TOL TPLOVOLOL
iii) No AvBei n avicowon —12 < f(x) <0
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55.

56.

S7.

58.

59.

60.

61.

62.

Aivetar 1 géiomon:(A%- Sh+ 6)x2 + (A -3)x + 3 =10 (1)

1) Na Bpeite yia moleg Tipég Tov A, 1 e&iomon (1) éxet dvo pileg TpayHoTKES Kot GVIGEG.

i) Av x1, X2 eivon mpaypatikég pileg g e&iowong (1), va Ppeite yio moteg TiHEG Tov A 1o VeL:
1 1.1

— <=

X, X,| 3

Atveton m e€icwon  X* +x+A-1=0 (1) pe pileg X, X,.

i) Na Bpeite yia mota Tiur] tov A givat: X - X, +3-(X, +X,)+5=0

i) Ty Ty avty) tov A vo Avbei ) e€icmon (1).

iii) Na oynuatiotel 6AAn e&icoon 20v Badpod ue pieg, p, = X2, p, = X,°

Aivetar 1 géiomon:x? - 2AX + A(A +3) =0 (1)
i) Na Bpeite yia moieg Tuég tov A, 1 e&iowon (1) éxel mpoyuatikég pileg,
i) ' Eoto S ka1 P 10 a0poiopa kot to yivopevo avrtictoyo tov priov g e&iowong (1). Av woyvet
P-S =12, va Bpeite v Tiun T00 A.
i) "Eoto X1 ka1 X2 ot pileg g e&iomong yio v Tun tov A mov Pprkate oto epdtnua (B).
4. %
X2 X
B) No oynuaticste eéicwon 200 Babuod mov &xel pilec Toug optBuovg X X, Kot X2X, .
Aivetou 1 eéicmon:x?>-(A + X +A=0 (1)
i) No anodei&ete 0t 1 e&icmon (1) éxer mpayparticég pileg yio kabe A € R.
i) "Eotw X1 ka1 X2 ot pileg g e&icmong (1).
o) No amodeilete 6Tt XX, + XX, + X, + X, >0

o) No vroAoyicete TNV TYUN TG TOPAGTAONS A =

B) No. Bpeite yia moteg TIéG Tov A 1o)0eL: X, + X5 < X, + X,

Aivetar to Tprdvopo :f (X) = X2 (3h +2)X + A%+3% —4.(10

i) No anodei&ete 0T 1 e&iowon F(X)=0 £yer 2 pileg TpayHOTIKES KOl AVIGES

i) Noa Bpeite T1c TIREG TOL A dDote 0 apdudg 1 va eivon pila g e€icmong .

iii) o)No Bpeite T Tun T00 A GOTE VL 1GYVEL X, + X5 = 6X,X, ,X1,X2 ot pileg ¢ eéicwong (1)
B)Ma v tiun tov A mov Pprikate oto epdTNIA () Vo Aboete Thv avicwon f(X) < -50.

Atveton  e€icoon:2x? + ox-3 =0 (1)
i) No anodei&ete 0t 1 e&iowon (1) éxel mpaypatikég kot dvioeg pileg yio ke acR.
i) Av X1, X2 givar ot pieg g e&iomong, va Ppeite yio Toleg TIHEG TOV oL IOYVEL: | X, — X, |< J15

Aivetou ) suvaptnon: £ (X) = X2+ (ut 2)X +
1) No amodeiete 011 M e&icmon f(X) = 0 éyet dVO TpaypaTiKES Ko vices piles p1, p2 Yo KGO | €
R.

i) Na Bpeite y1o moteg Tuég tov W, n e&icwon: X2+ | p, — p, | X+ 5/1#’02 =0 éyel povadikn Avon.

iii) No. Bpeite yla moteg TiéC Tov p oAndedet  avicoon: pf + p2 > p,p, +6

Aivetan 1 élomon: (A + 1)x%2(A-1)x-1=0 (1) pe A #-1.
1) No amodei&ete 011 1 e&icmon (1) €xet pileg mpayuatikés Kot Gviceg Yo kaOe A#-1.
il) "Eoto X1 ka1 X2 ot pileg g e€icmong (1). Na Bpeite Tig Tiég ToV A Yo TIC 0moisc:
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o) ot apBpol X1 ko Xz efvan ergpooN oL,
B) woyvel X1 + X2 < XiXo.

63. Aivetar 1o tprdvopo f(X)=x2-(A-1)X-A+1.
1) Na Bpeite 11g Tipég tov A wote 1 eicmwon f(x)=0, va &xet mpaypatikég piles.
i1) "o woteg TS Tov A TO TPLOVLLO £YEL A pila;
ii1) Na ypayete 10 dOpotopa S kot to ywvouevo P tov priav mg e€icwong.

. , , 38|
iv) Na AWoete v avicoon: - |P|<4.

ITPOOAOI

64. Atveton apBuntikn tpdodog (ay), e omoiag o 60¢ dpog tvar 10 kot to dOpotspa Twv TpdT®V 15
opov etvar 60. Na Bpette:

1) ToV Tp®TO OpO Ko TN dtapopd g (a),

ii) Tov 210 6po ¢ (o),

iii) Tolo¢ 6pog ¢ (ow) eivart icog e - 62,

IV) 10 dBpotopa TV TpOTOV 25 Opwv TG (av),

V) mOc01 Tp@Totl 0pot NG (aw) Exovv dBpowcua 110,
Vi) mOcovg Betikong dpovg Exel  (aw),
Vii) ToV YEOUETPIKO HEGO TOV OPOUMY 011 KO 0ig6.

65. Aivetot yeopetpikn mpdodog (o), Tne omoiag o Sog dpog eivor 48 kot 0 8og dpog eivar 384. Na
Bpeite:
1) Tov Tp®TO OpO Ko TN dapopd g (a),
ii) Tov 100 6po ¢ (aw),
i) Tolog 6pog ¢ (o) eivon icog pe 192,
iV) 10 dBpotopa tov tpdtomv 10 opwv g (av),
V) oot TpdTol Opot g (o) £xovv abpotoua 189,
Vi) Tov aplfuntikd péco Tmv apldpmy o4 Kot og.

66. Ot apBpoi 3x-2, X+1 ko 2X-5 etvon Sradoyucoi 6pot piog apBuntikig mpoddov (a, )
i) Na amodei&ete 611 X=3.
i) Na Bpeite t dtapopd ® g Tpoddov.
iii) Av 0 ap1Budg 3x-2 givon 0 £ktog 6pog TG TPO0dOV, va. Bpeite:
o) TOV TPATO OPO TNG TPOOOOV
B) to dBpoopa S,, v 20 TpaTeV dpmV TG TPOOSOV.

67. Av-x3+x, X2+ 3 + K, - 3X + K, [LE TN GEPA TOL divovTo, £fvan o1 TPEIC TPMTOL OPOL APIOINTIKAC
TpodooL kat Exovv dBpolcpa 27, TOTE:
i) vo anodeitete OTL X =- 2,
i1) va Ppeite Tov apBuo K,
111) vo. vroAoyicete TOV £1K0GTO Opo 020 TG TPOOIOVL,
1v) va vtoAoyicete To dBpotoua S20 TV £lkKoot TPOTOV OpOV TS TPOHIOL.

68. Atvetar akolovbia (av) pe 01=9 yw v omoia woyvel «, ,, =2, —6.

1) Noa amodeilete 0T1 1 akolovbia (yv) pe yv =0,-6 efvar yeoperpikn mpdodoc.
i) Na Bpeite Tov 90 6po ¢ akolovbiog
iil) Na Bpeite to dOpoiopa tov 7 TpdTev 6pmv g (o)
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69. Xe pia yeopeTptkn TpO0odo (o) IGYVEL: 06 09 = 2014

70.

71.

72.

73.

74.

75.

i) Na Bpeite 10 yvopevo tov mpdtev 21 dpmv g (o).
1) Av emmiéov woydel a,, = J8 ,va Bpette:
) ToV AOYO0 KoL ToV TPdTO 0po TG (o),
B) v Tyun Tov k € R, dote ovapbpol: oy, + &, 0y — K VO ATOTEAODV S1080)(1KOVG OPOLG

PN TIKNG TPOHSOVL.

Avo apBpot Exovv aptuntikd péco 5 kot yeopetpikd péco 4.
i) Na Bpeite Tovg ap1Bpovg avtoig.
i) Av o pkpotePOg amd Tovg aplBpovg Tov PprKate eivol 0 50g OPOC Kot 0 HEYOADTEPOG EIvaL O
90¢ 6pog pog apOUNTIKNG TPoddov (o), TOTE:
o) va Bpeite Tov TpdTo 0po Kot T dtopopd TG (o),
B) va Bpeite yio molov 6po 1GYvEL Oy =V,
Y) va Bpeite mOcotL amd ToVg TPDOTOVG OpovS TN (av) £xovv dBpotoua 205,
0) va vtoroyioete to dBpowcpa: S =01 + a3 + a5 + ... + 023

‘Evtexa apBpol amoteAovv 610d0y1ko0g Opovg Hos YEOUETPIKNG TPoddov. Ot mpdtot €51 amd

avtovg Exovv dbpotopa 63, evad ot €€ tedevtaiot Exovv dOpotcpa 2016.
i) Na Bpeite Tov Adyo TG mapamdve YE®UETPIKNG TPOOIOV.
i) Avaueca otov Tp®dTo Kot Tov £Bdopo aptbuod va tapeufariietar 8 apbpovg, dote 6Aot pali vo
AmOTEAOVV H1000Y1KOVG OPOLS OPLOUNTIKNG TPOAIOV.

e o apuntikn tpdodo (o), 0 40 6pog elvar - 5, evd To dBpotoua Tov 7ov kot tov 11ov dpov
elvan 20. Na Bpeite:

i) TOoV TPOTO OPO KO TN SLaPopd TG TPOOSOV,

i) mOc01 TPMTOL OPOL TNG TPOoddOL EYouvv GOpoicua -5,

iii) To dOpotopa S =01 + a3 + a5 + ... + ozs,

iV) 70 GOPOLGLA TV OPMV Ok Y10, TOVG 0TOT0VG 16)veL dTia’ <1da +95.

Atveton apBuntikn mpoodog (ay), pe dtapopd @ # 0, Yo tnv omoia woydeL: a1 + ag = o2 + 04 + 09
i) Na Bpeite tov 6po as.
if) No anodeifete 611185 -a, <0 .
iii) No omodei&ete 6Tt aov-6 =20 yio kGO v >4

. , , S
iv) Na vrohoyicete Tov Adyo —%
22

e o aplOpnTikn Tpoodo (ay) wyvet Szo = 820 ko oxéon: a2 + a4 + as + ... + 020= 430 .Na
Bpeite:
1) ToV Tp®TO OPO KaL TN APOPA TNG TPOOIOL,
1) To dBpotopa: S= o021 + a2 + ... + @30
1) v TN tov k € N*, @ote o1 aptOpol o, Oisk-1,024x-4 VO ATOTEAODV S1080)LKOVG OPOVG
YEOUETPIKNG TPOOOOVL.

Atvetar n akoAovBia pe yevikd 6po 1o, =—11+2v .
1) Na amodei&ete 611 axorovbia (av) ivar apOuntikny Tpdodog Kot £xel TpdTo 6po o =—9 Kot
dpopd =2
i) Na Bpeite 1o dOpowopa: S =a,, +a,; +...+a,,,0mov a,,,8,5,..., 8, eivor dadoyikol 6pot g
Tpoddov (o).
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iii) No amodeifete 6t o1 pilec g ekicoong: | X* —2x—1|= 2 eivou Sradoyikoi 6pot g
TPONYoOUEVNG TTPOOSOL (O).
76. Zto mpmTto YevEOAL TOV TOd100 TOVG, SLO YOVELG TOL KataBéTovy Eva ypnpatikd tocd. O
nmotépag Katabétel 150 € ko kdbe xpdvo ota yevEOALA TOL 15100, B avEdveL To Toco KoTd 6 €.
H pntépa katabétel topa povo 1 € kot kébe endpeva yevédiia tov madov, Ba dimiacidlel to
TPOTYOVUEVO TTOGO.
1) Toca ypnupata Oo katabéoetl o matépag ota dékata yevEOA TOL Tad10D TOV;
i) TToca ypruata Oa katabéoel n untépa ota ko YevEOALo TOV TOd100 TNG;
1) Av petd ta dékata 0ydoa yevEOALL TOV TO TOST KAVEL AVAAN YT TOV KOTOOECEDY TOV YOVIOV TOV,
oo ypnpota O elompdiel GLVOMKA;
IV) X mota yevéOMa Tov Todov, To T0cd Tov Ba katabécel 1 untépa tov Oa Eemepdoet ta 1030 €

77. H tyun ayopdg evog NAEKTPOVIKOD VITOAOYIOTN eivar peyaddtepn amd 620€ kot pkpdtepn and
640¢€.
Koatd v ayopd coppovndnkay to e€ng:
e Na d00¢i mpokatafoin 120€ .
e H g£0¢pAnon 1ov vTOAOITOL TOGOL Va Yivel G Ok Unviaies dOCELS
¢ Ké0e 660m va givar peyoldtepn omd v Tponyovuevn Kotd @ € 0mov m 0eTik0¢ aKépotog
e H tétoptn 06om elvar 48 € .
a)No EKPPACETE TO TOGO NG TPMTNG SOONG WG GVVEAPTNON TOL ®
B)Na ekppdoete TV TN 0yopas GOV GLVAPTNGCT TOV
v)Na Bpeite v Ty 00 ©
d)Na Bpeite 10 T0G6 TG TEAELTONG dOOTG.
€)Na Bpeite v TN ayopdc 1oV NAEKTPOVIKOD VTOAOYIGTY.

78. X évav ovpavo&vatn 17 opdowv ,ta ypageio Tov id1ov opd@ov Exouvv To d10 gvoikto .Kabe
yYpopeio Tov TpdTOL 0POPOL evolkidletar S50€ To unva. Kdébe ypagpeio evog opdpov evowkialeran
35€ to pva axpPotepa amod Eva ypaeeio Tov TPONYOHEVOL 0pOPOV.

1) IToto givan To punviaio evoikio £vOg Ypopeiov Tov TEUTTOL 0POPOL;
i) IToco axpifotepo sivar Eva ypapeio Tov 1500 0pdEOL amd Eva TOL 70V 0POPOL;
Iii) X motovg 0poPovg 10 gvoikio Eemepva tig 1000€ to unva
iIV) Av 10 mAn00¢ TV Ypapeimv evog opoeov ivol pikpdtepo katd 2 amd 10 TAN00¢ TV Ypapeiomv
TOV AUECHS TPOTYOVLEVOV 0pOPOL Kol 0 170g dpopog £xetl 12 ypapeia ,va Bpeite :
a)mdoa Ypapeia £XEL 0 TPAOTOG OPOPOG .
B) méca ypapeio £xel GLVOAMKA O CLPAVOELGTNG.
Y) OGO Bal KOGTIGEL TOV UNVA GE VOV ETLYEPMULOTIO VO VOIKIAGEL OAaL TO YpOEio TOV
Bpiokoviot 6Tov pesaio 6poPo Tov ovPavoEHoT.

79. Xg éva Oéatpo, N mpd oelpd £xel 70 kobiopota kot 1 tehevtaio £yl 250 kabiopata. To mAnboc
TV KoOopATOV Kabe oelpdc oynpatilel apBuntiky tpoéodo. H mpotedevtaio oepd £xet 140
kafiocpata teplocoOTEP OO TN dEVTEPT GEPAL.

1) Na amodeiEete 011 kdOe oepd kabiopdtov Tov Bedtpov £xet 20 Kabicpata teptocodTEPQ AT TNV
TPONYOOUEVT GEPA.
i1) Na vroloyicete 10 mA00¢ TV kabiopdtmv Tov BedTpov.
i11) Tnv Tpot™ TOpdoTacT evog Beatpikov £pyov, 6° avtd 10 BEatpo, TV TapakorovOncav 100
Oeatéc,evd og kdbe enduevn mapdactacn, o apldudg Tev Bsatdv dimhacialotay. o givar 1
TOPACTOCT] OTNV OToia Yo TPpMTN Popd Ba yepioetl to B€atpo;
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XYNAPTHXEIX

80. Aivetoun ovvaptnon f(x)= Ll :
X —

1) No Bpeite 10 nedio opiopod .

i) No Bpeite tig ipég f (0) kon f(2).

iii) Na Bpeite to onpeio toung g ypapikng napdotaonc g f pe tov a&ova X'X.
iv) No Bpeite ta onpeia topng g ypaeikns tapdotaons g f pe myv gvbeia y=2.

x—1
2—X
1) Na Bpeite to medio optopo .

81. Atverarm ovvéptmon f(X)=

2
iii) Na e€etdoete av n ypaewn mapdotacn mg f téuvel tov a&ova y'y .

i) Na Moete v e&iowon ;—_1 = f (ﬁj .

82. Aivovtor ot cvvaptioelg f(x) = \/% Kot g(x) = XLZ’
X+ X+

1) No Bpeite 10 nedio opiopod g f.
i) Na PBpeite To medio opiopov g g.
iii) Na Bpebovv ta onueio topung tov f kot g pe toug dEoveg

. 3
IV) Na eEetdoete av Ta onpeia A(O, Ej ,B(0, 4) OVIKOVV TN YPAPIKT TOPACTACT] TV 2

GUVOPTICEWDV.

—2x+1
X—3
i) No Bpeite To nedio OpLopHOv TNG.
i) Na Bpeite, av n ypa@iky TG TapAGTOOT TEUVEL Kl OE TOl0 oTUEin Tovg GEoVeg
Yy Ko Y'Yy .
iii) Na Bpeite t Tiun g cvvépmong yia X =—7

83. Aivetoun cvvaptnon f(x) = +2

2x° —x+a
X* —5x+4
i) No Bpebei 10 nedio opiopod g cvvaptmong f(x).

84. Aiverarm ovvéptnon f(x)=

i1) No Bpeite v tipn tov mparypotikod apiBpod a, av yvopilete 6TL 1| YpaQIK TopaoTacn
mg f dépyetan amd to onpeio A(3,-7).
i) Av a =-1, tote:
o) No amhomomBei o TOmOG TG GLVAPTNOTG.
B) Na BpeBovv ta onueio Topng g e Toug dEoVEG.
v) Na Bpeite 10 onueio topung g ypaekng mapdotoaong g f pe v evbeia y =1
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85.

86.

87.

88.

89.

90.

x*+2x -3
x-1
1) Na Bpeite 1o medio optopov g pe Hoper dStootnUdtoy.

Aivetar n cvvdptnon f(x) =

il) No Bpeite ta onpeio topng g cvvaptmong f pe tov d€ova XX kot pe tov a&ova y'y.
iil) A@ob amlomocETE TOV TOHTTO TG TAPATAVE® GLUVAPTNONG, VO SIKOLOAOYNOETE V10T TOPLOTAVEL
evbeia ypopun and v omoia e&atpeiton Eva onueio. [Too eivar awtd; T yovio oynuotilel n

evbeia pe tov dova X'X;

270 OIMAAVO GYNULO POIVETOL 1] YPOPIKT] TOPAGTACT LLLOG

ouvaptnong f.

i) Na Bpeite T0 T€dI0 0p1GHOV KOt TO GHVOAO TIH®OV NG f.

i) Na Bpeite t1g tipéc £(0),f (1) kou £ (f (4)).

iii) Na Moete v g&iocowon f (X) = 0.

iIV) No Aboete v e€icmon f(X) =- 1.

V) Na Avoete v avicwonf (x) < 3.

Vi) Na Bpeite o nAn0o¢ tov Moewv g e&icwong f (X) = a
Yo TiG dtdipopeg Tipég Tov aE R.

Aivetar 1 cvvaptnon f (X) = X2 + BX + v, pe B, v € R, g omoiog N ypapikn mapdotoaon Siépystat
a6 ta onpeio M(1,-8) kat N(4,-5).
i) Na Bpeite 11c TYég TV P ko v,
i) Av p=-4 ko y=-5 ,vo Bpeite :
) ta onpeio Topng ™G Ypaeikng mapdotoons g f pe toug dEoveg
B) ta dwwotpata ota omoia 1 Cr Ppioketan mdve and tov dEova X'y,
v) ™ oxeTikn BEon g Ypopikng Topdotacns g f wg mpog v gvbeia y=-9

Aivetou ) suvaptnon : f(X) = 3x2 + (2L + 4)X + 2u- 3 .Av Siépyetot omd to onpeio A(-1,-2) ko
Téuvel Tov y'y oto onueio pe tetayuévn 1.
1) No Bpeite tovg ap1Bpovg A kot .
i) 'Eoto A=1,u=2.

o) H ypopuei| mapdotacn e cuvaptnong g(x) = ax + o?- 2 ,a>0 Siépyetot omd To onpeio

N(-p, A). Na Bpeite tov apOuod o.
B) Na Bpeite v oyetikn 0éom TV YpaPIK®dV Topactdoeny Tov cvuvaptioswyv f ko g.
2

x+1
5 2x+1
Xx+1
i) No Bpeite 10 medio opiopod ne.
i) Na oyedidoete ) ypoeikn mapdotacn g f.
iii) Na Bpeite ta onueio Topung e ypoeikn e napdotaonc pe toug aovec.

(x+1)-+/x* —2x +1
x—1 '
i) Na Bpeite T0 TEFI0 OPIGHOD TNE KL GTI] GUVEYELN VOL ATTAOTOWGETE

TOV TOTO T1NC.
i) Na napactioete ypapikd v cuvaptnon f.

Atvetarn covapnon f(X)=

Aivetar m ovvaptnon f(x) =

15
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iii) Na Mvoete my e&iooon f(X) =X —1.

2x% —5X+2
91. Aivetoam ovvaptnon f(X)=,|——— .
1 penon (x) \}3x2—8x+4

1) Na Bpebel 1o medio opiopov g cuvaptnong.
ii) Na Bpedei to medio opiopon g cuvéptnong g(x) = f2(X)
111)Na Bpebovv Ta onueio TOUNG TG YPAPIKNG TAPAGTOONS THG SLVAPTNONS g Le TNV gubeia Y=3

92. Aivovtat ot cuvaptioelc f(X) = X2 + 6X + 7 kot g(x) = X2~ 2X+ 3 ka1 £6Tm € 1 vdeia IOV SEPYETOL
and o onpeia A(3,f(3)) ko B(1,9(2).
i) Na Bpeite v e&icwon g evbeiag .
i) 'Eoto I' kot A ta onpeia g gubeiog € pe tetaypuéves -1 ko 5 avtiototya. Na Bpeite:
o) TG teTunpéveg tov I kot A,
B) ta cvppeTpkd Tov I kar A o¢ mpog v dyyotdpo Tov 1°° ko 3° tetapTnuopiov.
iii) No Bpeite to koo onpeio Tav ypapikdv napactacewy g f kot g
iIV) Na Bpeite T1¢ TIEG TOL X Y10 TIG 0moieg 1 Ypoeik Tapdotacn g f pioketar kdtw and ™
YPOPIKT TAPAGTACT) TNG

4x—a,|x|<1
Bx—a,x>2
1) Na Bpeite to nedio opiopov A g f.
i) No Bpeite ta a, B, dote f(0) = -3 ko f(2) = 3.
iToa=p=1

a) Na Avcete v e&iowon f(x) = 0.

B) Na Bpeite 10 7, dote f(f(1)) = v3.

93. Aivetoum ovvaptnon f (x) = {

) ) 3X+9, avx<2
94. Aivetarn ovvaptnon f(x) =
6x+3, avx>?2

i) No vroAoyiotovv ot tuég: f (%j, fO), f@, f ,f [%j

. 4 4
ii) No Bpeite ta ovppeTpikd tov onueiov A(g T (ED, B(0, f (0)) g mpog v apyn tov aovov

iii) Na k@vete tn ypopikn g mopdoTtoo

—8x—30, avx<-1

10x-24, avx>-1

1) No vroloywotoov ot tipég: f(2), f(—4), f(-3), f(3)

i) No dei&ete 011 T00 ompueian A(2, f(2) ) kou B(-4, f(—4)) eivar coppetpikd og mpog ™ dtotéo
g 1" ko 3" yoviag tov agdvev

iii) Na dei&ete 61t T ompueio ['(3, (3) ) ko A(-3, f(=3)) eivon cvppetpikd og Tpog v opyn
TV aEOVOV

95. Aivetoum ovvaptnon f(x) :{
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ax+2 ,av Xx<-4
96. Aivetoum ovvaptnon: f(X) =< fx-14,av —4<x<-2 pe a ,BeR, ¢ omoiag n ypapikn
—2X ,aV X=>-2
napdotaon diépyetar amd ta onueion A(-6, 4) xor B(- 3, 1).
1) Na Bpeite t1g Tipuég tov o ko f.
i) 'Eoto € 1 gubeia mov diépyeton and to onueio A ko B.
a) Na Bpeite v e&icwon g gvbeiag €.
B) No anodsitete 6T 1 gvbeia € diépyeton amd ta onueio I'( -1, f(-1)) ko A2, f(2)) ¢ Cr.
i) T o=1 kou p=-5,
a) va oyeddoete ) Cr ko v evbeia €.
B) va Aoete v avicwon f (x) < -X-2

aX ,av x<-1
97. Aivetoum ovvaptnon: f(X) =<2x-Lav -1<x<2 pea, p € R, ¢ omoiag n ypapkn
PX-5 ,av x=>2
napdoTacn diépyetat amd to onueio A(-2,-6)xor B(4,11)
1) Na Bpeite t1g Tipuég tov o ko f.
i) Av 0=3 ko1 p=4
a) Na Bpeite tig tyuég f(-1),f(0),f(f(0),f(4)
B) Na Bpeite ta cuppetpcd tov onpeiov A kot B oc¢ pog v diyyotopo tov 1°°-3%
TETOPTNHOPIOV
v) Na Bpeite v e€lowon g evbeiog AB
d) Na oyedidoete T ypapikn tapdotact e f.

98. Aivovton ot cuvapthoelg f(X) =+/2x=3 ka1 g(Xx) = |—2X + 3|

i) No Bpebovv ta media opiopol TOV ToPATAVE® GUVAPTHCEMV.
i) No Avoete v e&iowon g(x)= 4
iii) No Avoete v e€iowon f(X)=g(X)

X=2, X<2
—3X+6, x>2
) NaBpeite ta f(2), f(-2), f(f(2)).

i) Na kavete T ypoikn TG mapdotao.
iii) Na Aoete my eéiowon f(x)=2.

99. Aivetoum ovvaptnon f(x) = {

iv) No Avoete v avicoon f (x)>-2.

100. Aivetarn ovvaptnon f(X)=x>—2Ax+1-2.
1) va amoderytel 6t 1 e&lowon f(x) = 0 €yel 600 pileg mpaypatiKés Kot Aviceg Yo kbe
TPOYUATIKO A

i1) vo. Bpebovv o1 TYEG TOL TPAYUOTIKOD A MGTE VAL 10Y0EL — + — = 6,010V X1,X2 ot pileg
X2

™m¢ e€lomong f(X)=0
iil) yio A=3 va Avbein avicwon —7 < f(X) <4
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101.

102.

103.

104.

105.

Aivetar 1 ovvapnon f(X)=x>+x—6

1) Na Bpeite ta onpeio oto omoia 1 YPOQIKN TOPAECTACT TNG CLVAPTNONG TEUVEL TOV AEova )Y Kot
TIC TETUNUEVEG TOV CNUEI®V TNG YPAPIKNG TAPAGTACTC, T 07Ol PpioKovTal Tavm amd TovV
a&ova 'y

i) No Bpeite 1ic ipég tov A e R, wote n e€lowon f(X) =A+X va unv €xet mpaypotikég pilec.

iii)Na Moete v e&iowon f (|x+2])=6.

Aivetar 1 ovvépon f(X) = x> +Ax—15, pe A € R.Av 1o onpeio A( -2, -7) avikel 6T YPAQIKN
TOPACTACT] TNG GLVAPTNONG TOTE:
i) Na dciCete 011 A =-2
i) Na Bpeite To onueia oo 0mOiR 1 YPOAPIKN TOUPAGTAGT) THG GLVAPTNONG
TEUVEL TOVG AEOVEC Yy Ko Wy .
1) No Bpeite T1g TETUNUEVES TOV GNUEI®V TNG YPOPIKNG TOPAGTACTG THG GLUVAPTNONG TOL
Bpiokovtot kétm amd Tov dEova x Y.

Atveton ) ovvéptnon f(x) = [X-2| + a, g onoiag 1 Ypoeikn topdotact oEpyeTat and To onpeio
M(-5, 4).
i) Na amodeitete 0tLa = - 3.
i) Na Bpeite ta onueia toung g Cr pe toug dEovec.
iii) "Eoto € n gubeia mov diépyetar amd o onueion A kot B g Cr pe tetpunuéveg -4 kon 4
avtiotoryo,
o) No Bpeite v e&iomon g gvbelag €.
B) Na oyedidoete oto 1610 cvatnua aEovav ) Cr kot v gvbeia €.
v) Na Adoete ypoaeud v avicoon:
d) Na Bpeite 10 mAn0og TV AMcewv g e&icwong f(x) = k Yo Tig dStdpopeg Tég Tov Kk € R.

Orevbeieg: e1: y=(4a-5)X +3 kot &,y = —% X —% elvan kaOeteg.

1) Na Bpeite v Tun tov a € R.

i) Na Bpeite 1o onpeio Tounc A tmv evbeidv €1 Kot €2.

iii) No vroloyicete v amdotaon (AB), 6mov B(2, -4).

iV) Av 1] Ypopiki TopdoTacn g cuvaptnong: f(x) = X% + Ax-4 Siépyeton amd to onueio A, va
Bpeite :
o) TV T tov A € R,
B) Ta dteotnpoTa ot omoia 1 ypapkn tapdotaon g £ Ppioketor mave and Tov dova 'y

Aivovton ot suvaptioslg T (X) = - X% + AX- 2A-4, ue A€R g omoiag 1 Ypapikh TapdoTooh
Siépyeton omd o onueio M (A -3, 7 - 1) kau 1y cvvdptnon: g(x) =x>+ Px +v, ue B,y € R mg¢
omoiag 1 Yok mopdotacn TéUveL tov aSova Y'Y oto onueio pe tetaypévn -1 kot siépyetat amd
10 onpeio N(3, 2).
i) Na Bpeite tov apBud A.
iAv A=10
o) Na Bpeite ta dStuompata ota omoia 1 Cr etvar KAT® omd Tov a&ova x'y.
B) Na Bpeite ta dractipata oto onoia n Cr fpioketar ndvem omd v gvbeio y=-47
1i1) Na Bpeite:
) TOLG aPBpOVS B Ko v,
B) av p=-2,y=-1 va Bpeite ta dtuotpota ota onoia 1 Cg Ppioketal mdvew amd v gvbeio y=2
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106.

107.

108.

109.

110.

111.

112.

H ypapum mapdotaon g ocvvaptnong f (X) =AX + 3 ,A<0 diépyetor amd to onpeio
AN+ 2,31+ 15). Na Bpeite:
1) tov apOuo A,
i) Av A=-3
o) va. Bpeite to cuppetpkd onueio A' tov A ¢ Tpog T dyotoépo g 1ng kot 3ng yoviog Tov
a&ovav,
B) v evbeia mov elvar mapdAAnAn otov 'y Kot dSiEPYETOL Ao TO onueio A.

H ypogikn nopdotacn g cuvdptnong: f (X) = AVX—2 Siépyeton and to onpeio A(6, -6).
i) Na Bpeite Tov apOud A
i) AvA=-3
a) va Bpeite to medio opiopov g f.
B) va eEeTdoeTe av TO GLUUETPIKO TOL ONUEIOV A MG TTPOG TOV XY AVIKEL GTI) YPAPIKY
napdotacn g f.
v) No Bpeite o onpueio Toung g ypapikng tapdotacng g f pe tovg doveg .

Aiveton 1 cvvaptnon: f(X) = [x- 3| - 2|X|

i) Na Bpeite ta onpeia toung ™ Cr pe tovg d&ovec.

i) Na Bpeite o dwwotqpata ota omoia 1 Cr eivat kdtm omd tov a&ova x'y.

iii) No ypayete Tov t0m0 ™G f Y0pic T0 oOpPoro TG amOAVTNG TIUNG.

iv) H guBeia y = (A - 41 + 1)X + 3 sivaun mapddAnin ot Cr 6tav X (0, 3). Na Bpeite Tov apOuo A.

Aivovtan to onpeia A(3A, 4) ko B(3, 4A), ta omoia etvot GUUUETPIKE O TPOG TNV 0Py TOV
a&ovov O.

i) No Bpeite tov aptOuo A.

il) No Bpeite v gubeia € mov diépyetan amd To onueio A kot B.

iii) No Bpeite to onueio Topng TG € LE TOVG AEOVEG.

ivV) Na Bpeite v evbeio  mov givar kaBetn oty € kot diépyeton and to onueio I' (8,-7).
v) No Bpeite to onpeio topng tov evbeidv € ko C.

Atvovton to onpeto: A(1, 3) ko B(-4,-2).Na Bpeite:

1) v e&iowon g evbeiog &1 mov diépyetar amd To onueio A kou B,

il) To coppeTpikd A' tov A g mpog tov a&ova ¥y kat To cuppeTpikd B' tov B wg mpog tov dEova
yYy.

iii) v e&lowon g evbeiag &2 mov SiépyeTan and to onpeio A' kon B!,

IV) T0 onpeio Toung TV evheldv €1 Ko €.

Aivovtar ot gvBeieg €1 y = |o + 1]x + 3 ko €2: y = [20- 3]X + 20
i) Na Bpeite yro moteg Tiég Tov a, ot gvbeieg €1 kot €2 ivat TapdaAANAES.
i) T peyolvtepn amd TiC TapomTave TILES TOV o, va Bpeite:

o) To onueio Toung A g €1 He Tov y'y,

B) To onueio toung B ¢ €2 pe Tov ¥y

Y) T0 GUUUETPIKE TV onueiov A koat B o¢ mpog v apyr| tov aovev .

‘Ecto to onpeia A(oz2 —3a,|,3+1|) ,B(2,-1) xuI'(3a—1,2| B|) .Na Bpeire ta o, SR ya 0

omotia:
i) taonueioa A,B va givatl GOpUETpIKG ™G TPOC TNV apyT| TOV 0EOHVmV
i) A,I" va givan GOPUETPIKG ™G TTPOG TOV Y'Y

i) B,I' va etvon coppetpikd og pog tnv d1y0topo g yoviag X0y
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. , , , 9
IV) To onueio A va avinkel oty gvbeior y = —X— 2

113. 'Eoto 6ttot evbeieg e: y=MA - 4)x + A - 2 ko £ y = (2h - 9)X + 6 givor mopdrinhec.
i) No Bpeite Tov opOud A.
i) Av A=3 kot to onpeio A(a + 4, a - 3) avikel otnv gubeia € :
o) va Bpeite o onueio Toung g evbeiag C pe Toug AEOVES Kat va T 6YeO1ACETE.
B) va Bpeite Tov apBuod a.
iii) T'oe 0= -2 va Bpeite 10 ovupeTpikd Tov onueiov A o¢ Tpog:
a) Ttov a&ova 'y,
B) tovdéovay'y,
Y) Vv apyn TV aEOvay,
d) ™ dyotdpo g Ing ko 3ng yoviag Tov a&dvov
IV) 'Eoto B 10 onueio g evbeiag { pe tetaypévn 3. Na Bpeite:
o) NV TeETUNUéEVN ToL onueiov B,
B) to teTapTnUOplo TOL OviKEL TO B.

114. H ypagum mapdotacn g cuvaptnong: f (X) =4/|x—2|+a diépyetar amd to onueio M(- 11, 3).
1) Na Bpeite tov apiBuod a,
i) o o=-4
a)vo Ppeite To medio opiopov g f,
B) Na kévete TV YpOo@IKh TOPEGTAGT THG GLVAPTHONG e TOmo g(X) = 2 (X)

115. Atvovtau ot cvvaptioeig: T (X) = X% + 6X -7 kan g (X) =- X% -2X -8.
1) Noa Bpeite ta onueio Toung tv Cs ko Cq.
i) Na Bpeite ta dSwwotnuata ota omoia 1 ypapikn wapdotacn e f Bpicketon Tavem amod
YPOPIKT TOPAGTACT TNG
iii) Na Moste v avicwon x> —19< f(x) < g(x)-5

4
116. H ypagikn napaotacn g cvvapmong: f(X) = ————-1 diépyetar omd to onueio M(-1,-3) .
X“+X+a

i) Na Ppeite tov apiBuo a,
i) Av 0=-2 ,va Bpeite
o) 10 medio oplopov e f,
B) ta onueta Topng A,B g Cr pe tov d&ova y'y ,kou to onueio toung I' e Cr pe tov a&ova
Y'Y,
y)myv e&iomon g evbeiog € mov diépyetar amd Ta onueion A ko I'(A to onpeio pe Oetikn
TETUNUEV)
d) v e&lomon g gvbeiag § mov eivor TapdAAnAn otV € Kot SEpyeTOL amd T0 onueio
N(za -6);
€) To euPadov Tov TPLydVoL mov oynuatilel n evbeia § pe tovg dovec.

YYNAYAXTIKEX

117. "Eotm Q 10 chVoA0 oV £)el ®C oToLXEIN TOVS aP1OOVG oV €lvat ot evOei&elg evag (oplov Ko A €
Q Av 1 géiomon X%-2X + A-2 = 0 Sev &yet kapia mpoypatich pila, vo Ppeite 1o GUVOLo mov xet
oToyEin TIg TYES TOL A.

118. 'Eotm Q t0 6UVOA0 TIOV £YEl ®G GTOLYELD TOVG aptBpovG TToL givart ot evoegi&elg evog Caplov kat
L € Q. Av 1 eficmon X2-3x + A-1 = 0 €ye1 V0 pileg TPAYHATIKES KOl GVIGEC KoL A TO GHVOAO
OV €YEL OG GTOLYELD TIG TYUES TOV A
20
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1) No Bpeite 10 A.
i) AvI' = AU{B} kar A = {1,4,3,a} vo Bpeite ta a ko B, dote ta. ovvora I ko A va givon ioa.

119. "Ectm A,B evdegydpueva £vog Sty LaTikov Ydpov  ,dGTE va. 15YHovV :

e H mbavomrta va tpaypatomroindet va TtovAdyiotov amd to evdgyopeva A,B elvar —

15
o OrmBavotnteg P(B),P(AMB) dev givar ioeg kot aviikovv 6To 6OVoAo : X = {K, =, —} ,OTOL

1
3 33y33
2 35 -3+5

i) Na Bpeite to K
i) No Bpeite ta P(B), P(ANB) ka1 vo aitioA0yHGETE TV OTAVINGT) GOG
iii) Na Bpeite tig mbavotTes:

o) va tpaypoatomomOet to evogyopevo A

B) va mpaypoatomombei poévo 1o evogyduevo A

120. "Ecto A,B evdgydpeva detypotikod xdpov Q kot P(A), P (B) ot mbavomtég tovg, avtictoyya.

Av ‘P(A)—Z‘—4‘3—P(A)‘+9:O,ro P(B) eivor pica g e&iowong 4x* —9x+2=0 ko
P(AUB)=£,t()tsz
12
i) Nappeite to P(A).
i) Na Bpeite 0 P(B).

iii) Na Bpeite ) mbavomra va mpaypatonomBoiv tavtdypova to A kot B.
iv) No Mboete v avicoon x* —12P (A)x+9P(A)>0.

121. Aiveronm evbeia (€) 1y =3P(A)x+2 , dmov P( A) N TBavOTTA £VOG EVOEXOUEVOL A Kot TO

122.”

onueio e B(1,3)
i) No Bpeite o P(A)
i) Av P(B)n tetunpévn tov onpeiov topfig g (g) pe v evbeia (8) : y =16P(B) X+% ( P(B)

glvan n mBavomra evog evoeyopévou B) kot ta evogyopeva A,B elvar acvopfipacta va Bpeite
™ mlavotta va tpaypatoronfel Eva TtovAdyiotov and ta evoeydueva A,B.

i) av P(B)= % ka P(B—A)= % , vo, Bpeite ™ mbavotnto va mpaypatorondei Evor
TOVAYIOTOV amod T evoegyoOpeva A,B

Eotm P(A) kot P(B) ot mBavotnreg Tov evdgyopévev A kat B evog derypatikov yopov Q. I'a tov

apBud P(A) woybet: [3+2P(A)|—|P(A) -1 =3, evd 0 apdpog P(B) eivan pila g e&icwong:

6x2-x-1=0.
i) Na Bpeite toug apiBuovg P(A) kot P(B)

i) Av P(A)= %Km P(B)= % Kot 1 mBavdTTa Vo supPodv tantdypova ta vogyopeva A kot B
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123.

124.

125.

126.

127.

128.

129.

o1 ;
etvan 6 , Vil UTEO)&O’YLGS’L'SI

iii) Tnv mbavotnta vo cupuPei TovAdyiotov £va omod ta evogyouevo A kot B
IV) Tnv mBavotnto va copPel to mold Eva amod ta A kot B

Aivetan 1 mapdotoon A=A -2+ 1 -1
i) No TV TapayovIomoceTe

i) Av2>1 va deiete 6T1 A>0

iii) Av A=0 va Avbei n avicwon [X-2|<A

Atvovtat ot mopaotacelg A=d(x,4),xeR,B= 3/5-3/3+\/§ -3/3—«/5 Kat
S S
(2-V3)" (2+43)"
1) No anodeiete 611 B=2
i) No amodeiéete o011 ' = 83
iii) No Avoete v eicwon A=B.
IV) Na AMoete v avicoon A <I'

Aivetar o apiBpoc: a = (V72 —~/36 —/8)(\/2 +1) .

i) Na Bpeite tov apOud o.

i) No Moete v ekicwon:|2x—a|+|ax—8|=a” —2yx° —ax+a .
V3 V2

B2 B2

i) Na Bpeite tov apiBuod a
i) Avo=5
o)Na MWoete v eéicoon (x—3)* —a(x=3)°*+4=0

B) No Moete v avicwon a|2x—3|—|6—4x|<a’ +2

Aivetar o aplOuog: a =

Aivetou ) emdpevn eéiocmon:A3(X - 1) = 2(2x - 1) (1)

i) Avn eélomon (1) sivar TavtoéTTa, Vo Mooete TV s&icmon X2- (L + 1)|X| + A= 0.

i) Av n e€icwon (1) givon advvatn, va Aboete Ty avicwon X(X - 21) + MX +4) < 0.

i) Av 1 e€lowon (1) éxet povadikn Avon Xo, va Bpeite yio moteg TG Tov A oydet | X, |= % .

Aivetan n eélomon A2 (x—1)—2(1-1D(A+1) =2(Ax-1) (1)
Avn gElowon (1) eivon TavtdéTTOL ,TOTE ©
1) va Bpeite v Ty ToL A,

. X|—
i) vo Aoete v elowon: ||||—ﬂ =1
X —
2
Aivetonr n mopdotoon A = Bt | 2X J 4x-2 .
X_

i) Noa Bpeite yia moleg Tiuég Tov X opiletar | mopdotoon A
i) No amlomocete v napdotacn A
iii) Na Moete 116 e€lodoerc:

a) A=1 B) A=-1
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130. Atveton n cuvéaptnon f(x)= x% + 3x - 10
1) Na Aoete v avicwon : f(X)< 0
I1) Av ot Tég Tov X mov Bpnkate oto epdua (i) oviikovy 6to dtdotpo (-5,2), va
VIOAOYIGETE TNV TIUN TNG TopacTaong: W= 2[X + 5| - 3|x - 2| + 5|X - 4]

i) Av u= 24 ,va Bpeite v Tiuf ¢ napdotaonc: A = 3/3+ Hu+1 -3/3— Yu+1 32

131. Aivetonn ekicwon (A —A)x=A1-1, 1R .Avn sicwon eivor adpot TOTE:
i) Na amodsitete 611 e€icoon (A% + 4 —2)X = 44 sivan advvorn.

il) No anodei&ete 0Tt <A yokabe xeR.

x?+1

iii) No Avbei n avicoon ‘XZ —1‘ <31.

132. Aivetonn cuvdptmon f(x) =2x* —x+1.
1) vo anodeiEete ot f(X)>0 yio kbOe mpoypatikd x
i) vo Abein e&iomwon |—f(X)|—]| f(X)—3x|=2

f(x)
J1-X

133. Atvetoun cuvaptnon f(x) = x* —=5x° +8 kot 1 mapéotoon A= 3 5

G- B
3 + 5 =4
BB BB

i) No Bpebovv ta onpeia topng g f(x) pe toug aoveg

ii1) vo Bpebei To medio opiopod g g(X) =

i) No amodeifete 6T n mapdotacn A=

1ii) No Bpebovv ta onueio topng mg f(X) pe myv evbeia y = A ,0mov A 1

mopacTocn mov Exel 000l

x® —9x
134. Aivetoin cvvaptnon: f(x) = — :
X° +3X
i) Na Bpeite 10 medio opiopov ¢ f kot vo amlorolfcete Tov TOTO TNG.

f (10)

f(6)-yf(5)

iii)Na Moete v avicwon: (f(2))*%-x*+3/f(30)-x-10<0

ii) No petatpéyete to kKhaopo A = G€ 160UV LE PNTO TOPOVOLLOGTY.

135. '‘Ecto ot 160081 X° — J2=0 (1) ko X% - Ax + A-1 =0 (2). H Oeticyy pila g e€icoong (1) sivan
pila kot ¢ e&iomong (2).
1) Na Bpeite Tov apOuo A.
iMoo A=1+ 42 voMvoete mv e€icmwon (2).
iii) Av p n peyolotepn pia g e€icmong (2) mov Pprkate, va YpaYeTE TO KAAGUO. 1 KOl VO, TO
Yo,
LETOTPEYETE GE AVTIGTOLYO LE PNTO TAPOVOLLOGTY).
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136. Atvovtor ot tapactéoeg A=|x—1] kar B =|x+3|

A-4 5 A,
+=—<—=".
2 3 3

i) Na Moete v e€icwoon A=B

i) Av x=3, tore:

i) Na Moete ) e&iowon

1
0) VO LETATPEYETE TN TOPACTAOT) J5_A G€ 1000VVAT] LLE PNTO TOPOVOLOCTY.

B) Na amodei&ete 611 \/ N, AYA =3A .

137. Atveton apBuntikn Tpdodoc (ow) Yo TV omoia 16yVEL dis = Sa14 Kol To dOpoispa twv Tpatov 30
Opwv ™G woovton pe 120.
i) Na Bpeite tov TpdT0o 6pO 011 KOt T S1opopd @ NG (o).
i) H ypaguer mapdotacn g cvvaptnong: f(X) = 2x2 + BX + y Siépyetar amod o onpsio
A(oua, 013) kot B(ous, aisg).
o) No Bpeite tovg aptBpote B ko vy.
B) Na Adoete v avicwon f(x) < Sze.

138. Atveton apBuntikn Tpo0odog (o) yio v omoia 16Ol OtL:ous + o + ... + a2 = 200
(ko emmAéov 0 aplBunTKoOg HEGOG TV a1 Kot a1s ivor 15).
1) Na anodeiEete 01t o1 =-10 o o = 2.
x® —3x% +a,Xx+S,,
1
x—(ay)?
o) Na Bpeite to medio opropod g f Kot va amloromoete Ttov THTO TG,
B) Na Avoete v avicwon f(x) < 0.

i) @empovue ™ ovvaptnon: f(X) =

139. X o apBuntiky tpdodo (av), wyvet: 03 + o4 + a2 = 10 kot 0 6pog a3 ivor TpITAdcioc omd Tov
Opo as.
i) No Bpeite Tov mpd@TO OpO Ko TN daPopd T Tpoddov.
ii) No Bpeite Tov 0po ay yio Tov 0moio oyveL oy = 2v.
iii) No Woete v avicoon: x* —a,-X+S, <0

140. Aivetar apOpntikn pdodog (o), TG 0moiog ot Opot a4 Kat e Eivar avtibeTot,
i) Na Bpeite tov 6po a,

a2v—10

i) No vroAoyicete tov Adyo ywo kée v > 6 ko v # 10.

v
1) Av emmAéov 0 aplOunTIKOG HEGOG TMV 0113 Kot og toovTat pe 11, tote:
o) va omodeilete Otton = - 18 ko @ =2,
B) VoL vTOAOYIGETE TO AOPOIGLOL TOV OPMV Oy Y10, TOVG OTOIOVE 1 &icon X2 + oy - X + 5v =0
dev &yl mpaypatikés pilec.

141. Atvetar yeopetpen 1pdodog (o) Yo Ty omoio ioyveL: a) =5a; - a,
i) No Bpeite tov Adyo A tng (aw).
i) Av emmAéov ot apBpuoi: o1 + 1, o2 + 15,03-35 pe ) oepd mov divovral, eivor dtadoytkoi dpot
aplOuNTIKNG TPOOOOV, TOTE:
o) va Bpeite Tov o,
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a,, +a, +...+a,
azo'sll

, , 3
B) va Mcete TV avicmon: X 2 X >

142. Aivetou yeopetpikn mpoodog (ay), ue o7 =4 ko a0 = 32. @cwpov e emiong ta evoeydueva A kot B
evog detypotikon yapov €.

i) Na Bpeite Tov mpd@TO Op0 Kot Tov Adyo ™G (o).
i) O1 mBavomrec P(A), P(A N B) ko P(AUB) givat 510popeTikéc avd 600 Kot aviiKovy 6To
oOvoro: X = {ay, a4, 06, Sa}
Noa Bpeite T1g mBavotTES:
i) P(A), P(A n B)«xotP(A UB)
i) P(B)
iii) P((A-B) U (B- A))

143. 'Eotm A ko B 600 evoeydpueva evog detrypotikov yopov Q. Ioydovv ta e&ng:

. P(A)+P(B):g

o OvapBuoi P(B),P(A),P(AUB) givar d1000y1kol Opot YE®UETPIKNG TPOOSOV
e OvapBuoi P(B-A),P(A),P(AUB) etvar d1ad0ytkoi 6pot aptduntikng tpoddov

1) Na amodeifete 01t : P(A) =% kot P(B) = %

i) Na Bpeite tig mboavotnteg :
a)va TpaypatomomOei to A kot va unv tpaypatonomdei 1o B
B)va mpaypatoromOei to oA Eva and Ta A,B
i) Atvetat yeopetpikn Tpdodog (o) yio v omoia oyvel 01t a=P(ANB) kot
as=P((A-B) U(B-A)).
Noa Bpeite 10 abpoiopa tov 8 dpwv g (o).

144. Aiveton puo yeopetpikn mpoodog (ay), pe o1 > 0 kot Adyo A.
1) Na Bpeite 11 aképateg TiHéG TOL A Yo TG omoieg N mapdotacn: A = o3 - 4oz - Saa givat
apvnTikdg aplduog
i) Av o A givat 0 apBuntikog pécog Tav apldpmv A-1,A+1 kot 1o apoicpo Tev 6 TPOTOV OpOV
™¢ (av) etvan 189, torte:
o) va Bpeite Tov aa Kot Tov Adyo A

, , 2-Sh
B) vo Moete TV avicoon: | X°—5x |< —29—

21 Sll

145. Atvetonn cuvaptnon: f (X) = X2 + Ax- 7, pe Ae R .01 apdpoi £ (2), f(6), f(8), pe ™ oeipd mov
dtvovtan etvar dradoyucoi 6pot aplBunTIKng TPoodov
1) Na Bpeite qv i) tov A € R.
i) Avi=-2
o) Ko X1,X2 gtvan ot pileg g e€lowong t (X)=0, va PBpeite v Tyun g TopAcTACTG:

1
Ao X2+ %5 2
X+ X
B) Na Adoete v avicwon: f(x) + f(x-1) <-3

Y) Oewpodpie YE®UETPIKN TPO0dOo (av). AV 1 Ypaeikn tapdotaong e f diépyetar and 1o
onueio A(1,as) , va Bpeite to dOpoicpa twv 10 TpdTmV Opwv ™G (av).
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a,+a
146. Aiveton yempetpikh tp6odog (aw) yio Ty omoia woyvel: =———= % )

147.

148.

a,-a,
1) Na Bpeite tov Adyo A g (ow).

" 1 P , , p P 18 _«
i Av A= > KOl TO YIVOUEVO TV TPIOV TPMOTOV Op®V NG (o) glvan 2°°, tote:

o) va Bpeite Tov ay,
B) va Mooete TV avicwon: X+ a X +a,X +...+ax <10a, —a,x’

Aempovpe 1o prdvopo f(x)=x*—4ax+16, a<R.

i) Na Bpeite yio moteg Tipég Tov ae R 1 e&iowon f(X)=0 £xet dV0 pilec TPayHOTIKES Kot OVIGEC.

i) Av x,,X, eivat ot piCeg Tov napamdve TPLVORo, va arodeifete 0t f (X +X,) =X, - X,

i) Av ot pileg X, X, TOL TOPATAVED TPLOVOLOL EIVOL O TETOPTOG KOl O TEUTTOS OPOG OVTIGTOLYO
LLOG YEMUETPIKNG TTPoOSOV, Vo vtoroyiceTe Tov apBuo: A=a, -a, 6mov «,, o, etvon emiong
Opot g 10106 YEOUETPIKNG TPOHOOUL.

3x-9
X2 —4x+3
i) No Bpeite 1o medio opiopod g, Vo 0TAOTOINGETE TOV TOTO TNG KO VO, amodei&ete Ot
3
f(x)= —.
(x) 1

Aivetan ) ovvaptnon: f(X)=

.. 1 1
i1) No Avoete v avicoon: ——+

>0
f(x) f2(x)

iii) Na det&ete Ot

a) (2)=3 B) (2T =JT(2).

iv) No petatpéyete o 16000vaun e pnTo TOPOVOUOGTN THY TOPACTAON:

1 +«/f(2)
JF@ -1 Jf@+1

149. Aivetoun 1 cuvapon: f(x) = [x2-4x- 12| kot éotm A, B 1o onpsio tng Cr pe TeTpunuéveg - 4 xon 1

avtiotorya. Oempove kot v gvbeia € mov dépyeTon amd ta onueio A kot B.

i) Na Bpeite v e&icwon g evbeiog &.

i) No amodei&ete 011 1 gvbeia € diEpyetan amd ta onueio I'(4, f(4)) ko A(7, (7)) g Cr.
iii) No Avogte v avicwon : f(x) < 20

ivV) No Aboete v e€icmon: f(X)= -x+16

150. Atvovtan ot svvaptioel :f (X) = 3 -x2 ko g(x) = [2X].

1) No Avoete v e€icwon f(X)=4|x|+7 .
i) Na Aoete v avicwon f(12x-1|) > f (7).
iii) Na Bpeite ta onpeio Topung TV ypopikdv topactacemy tov f Ko g.

151. Atveton n cuvaptnon :f (X) = X2 -(A + 3)X + A-1, pe AeR

i) No anodei&ete 6t1 1 Cr tépvel tov GEova y'y o€ 000 onpeia yio kabe A €R.
i) 'Eoto X1 ka1 X2 ot Avoeig g e&icwong f (X) =0.
o)Na Bpeite T1¢ TS TOL aKkepoiov aplOuod yia TIg OMoieg N TAPASTOGN X X, + XoX, &ivor
apvnTikog apiude,
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B) INa v pikpdtepn Ty tov A Tov BPNRKATE 6TO EPAOTNUA (0): VoL AVCETE TNV ovicmon
—X+12<f (x) <6.

152. ®swpodue ™ cvvapmon :f (X) = X2 -2x+ v, pe ¥ € R, kabd¢ kot tv gvbeio € TV S1€pyeTon Amd TO!

onueia A(-2, - 1), B(4, 11) kou am6 10 onpeio A(1,f(1)).

i) No Bpeite v e&iocwon g gvbeiog &.

i) No amodei&ete 0tLy = 6.

iii) Na Bpeite ta dStootiuata ota omoia 1 Cr Bpicketon mve and v gvbeia &.
IV) No Avoete v e€icmon f (x) = 5|x| - 2.

153. Atvetoun cvvaptnon f(x)=A°x*+Ax-2,1eR.

i) Na Bpeite o L av 1o 1 givar piCa g e&icwong f(x)=0.

i v Betien T Tov A tov o)) epeTipatog va Bpeite ta onueia topung g C, e Toug a&oveg .
iii) No MvBei n e&iowon f(x)=0.
iv) Na Bpebeito A ,dote 1 ekiowon f(x)=0va éxer pla dutky pila.

154. Aivetou m cvuvaptnon f (X) =Xx? —4x+ A . No Ppeite TV Ty TOL TPOyHATIKOD 0ptBpod A yioL TV

155.

156.

157.

omofa n e&iowon f(Xx)=0 &yeu
1) piCoto 2
i) dVo pilec TPOYLOTIKES KOl AVIOES
iii) pileg etepdomeg
ivV) Av 4 =3, 10t¢
o) va Bpeite Tig TYWEG TOV ) Yo TIG 0mOiEg 1 Ypopikn mapdotacn g f Bpioketar kdtm and
oV a&ova .
B) va Mcete v eéicwon ‘ f(x)+ 4X‘ =4|x.

Aivetar 1 ovvapon if (x) = X2 + (L - 20)X + 5\ - 2 pe A, i € R, ¢ omoiac 1 ypopikh
napdotacn dEpyetol amod to onueio A(1,-1) ko tépvel Tov dova y'y oto onueio pe tetaypévn - 3
i) No Bpeite T1g Tipég Tov A Kat .
i) o A=1,p=-1

a) vo. Aoete v avicwon f(x) < -1

B) va Avoete v avicwon (X +2) + f (x) < 12.

2x* -6 x|
—6+2|x|
i) Na Bpeite 10 medio opiopov ¢ f kot vo amlomoceTe TOV TOTO TG,

i) Na Bpeite ta onpeio TOpUNg TV YpoQIKOV TOPUCTACE®V TOV cuVapTHoemV f(X) kat:
g(x) = |x? —3x + 3.

Aiveton n ovvaptnon: f (x) =

‘Eoto n ovvapmon f (x)=x*—(k+1)x+Kk

i) No amodeibete otin ekiowon f(x) =0 éxe mpayporticés pileg yio ke T TV TPOYHATIKOD
apdpov k.

i) Na Bpeite v Tiun tov K, av eivor yvwotd 6ty tig pileg X, X, g e&iowong f(x)=0
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158.

159.

160.

oyoeL ot X2 +X. =5.

i) Av k =2, tore:
a) Na Bpeite ta onueio Topung e ypaeikng tapdotaong tng f ue tov d€ova X'X.
B) Na Mcete v avicwon f (x)<0.

) Na Moete v avicoon X* —1< f(x) <6.

AX=3,av x=4
ux+3ar x<4

H ypagum nopdotacn g £ diépyeton amod ta onueio A(-4,1) ko B(-1,4).
i) Na Bpeite toug aptBuovg A kot .

Aiveton 1 ovvapton: f(x) = {

i) o X=% u=-1

o) Na oyedidoete ) ypoapikn tapdotaot g f.
B) No Moete v avicwon: X2 + £ (0) x <f(3) - f (f (-7))

7
, . —y2 S A —
Aivetou n cuvéptnon f(X) =x“+ax+o-1, 6nov:a = ————;

2243 22-3

1) No armodei&ete 6TL o0 = 6.

i) Na Moete v avicwon f(X) < f(-1)

iii) 'Eoto K 10 onueio g Cr pe tetaypuévn -4 ko A to onpeio g pe tetunuévn -6. Na Bpeite
v e€lowon g evbeiag € mov dépyetar amd ta onueia K kot A.

Aivetou ) suvaptnon f(X) = X2 + BX + 7, TG 0T0i0C 1 YPOPIKN TOPAGTACT SIEPYETAL AT TaL
onpeia A(1, 0) ka1 M(4, 3).

i) No anodei&ete 0TL = - 4 xary = 3.

i) Na Bpeite ta coppetpikd tov onueiov A ko M og tpoc toug a&oveg x 'y Kot Y'y.

x> —1

)

o) No Bpeite to medio optopod g g(X) Kot vo, amrAonom|GETE TOV TOTO TNG,.

B) Na Moete v ekicwon: | f(X) |= (32 - 82 - %/2%)

iii) ®empodpe ) cvvaptmon g(x) =

161. Atvetonn cuvaptnon f(x)=x*-3(L+Dx+A°+44, 1eR.

1) Na amodeigete 6tin e&icwon f(X) =0 &xet 6o aviceg pileg X, , X, Y kdbe A € R.
i) Na Bpeite 1ig Tyés tov A € R o 116 omoieg ot pileg X, , X, eivon Ogtucée.
i) Av A =1, to1e:
o) Na Bpeite ta onueio topung e ypapikng tapdotoong tg T pe toug déovec,.
B) Na Bpeite o dtacthpata oto onoio 1 ypoeikn Tapdotacn g f Bpicketar mave amd tov
a&ova x 'y
v) Na Bpeite v e&lomaon devtépov Babpov mov Eyet pileg ta X, +1 ko X, +1.

162. H s&icwon: X2 + (1 - 3)X - p+ 2 = 0 éyst povadikn pilo.

i) Na Bpeite v Tun tov p € R ko ) pida e e&icmwong (1).
i) H ypague mapdotaon g ovvaptnong: f(x) = X2 + BX + y téuvet Tov dEova x'y, 6To onpeio pe
TETUNUEVT - 2.
a) Na Bpeite tovg apBuote B ko vy.
B) Na Avoete v avicwon £ (X) < p.
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163. Aiveton o Tprdvopo f(x)=x?—Ax+A—-1.
i) No amoderybel 0Tt T0 TpLOVLUO EYEL TAVTOTE TTPOYLOTIKES PilEC.
i) 'Ecto X, X, ot pieg tov Tptwvipov. Na Ppeite Tig TYéS ToV A, doTE X, —X, =4 .
iii) Na Bpeite T1g Tipég 0V A, OoTE X + X2 — X X, <1.

iv) T A =3 va Bpeite t1g TIpég ToL X Yia TG omoieg aknbeder n oxéon 2 < f (X) <6.

164. Atvetoun ocvvépmon f(x)=2—|x—2|.
1) Na ypawyete Tov tOm0 T cvuvaptnong f , xopic 1o cOuforo g amdAvTng TIUNG.
i) Noa Kavete T YpoQiky ¢ Tapdotaon.
iii) No voete my ekicoon f(x)=1.
iv) No Avoete myv avicoon f(x)>-1.

V) va Bpeite ta onueio Topung g ypapikng topaotaong g  pe tn ypaeikn mapdotacn g
ouvépmong g(x)=2-[2x-5 .

165. Aivetou n ovvaptnon f(x) = 2; .
X°—x-12

i) No Bpeite 1o medio opiopov me.
ii) Na amodei&ete 011 1 ypapikn g mopdotacn Exel G&ova cuppetpiog tov Yy .

iii) Na Aoete v avicmon 1 >60.
f(x)
iIV) Na Bpeite 10 onueio Topng e YpoeIkng mapdotaong tg cvvaptnong f pe tov d€ova
y'y.
166. Aivetonn cvvéptnon f(x)=x*—x+1, xeR.
i) NaAbdoete y e&iowon: f(x-1)+ f (2x)-3f(2)=-5.
i) No Moete v e&icwon; ‘ f (X)—XZ‘ =2|x-1-3.
iii) No Moete v avicwon f(x)>x—-4f(1).
iV) Na amodsiEete 011 1 ypagikn mapdotacn g f dev tépvet tov a€ova 'y,

i (2) f(2)+2

\/f(2)+2—\/f(2)+\/f (2)+2+,f(2) =

167. Aiverarn ovvapmon f(x)= Jax+4 —[2x+16.
i) No Bpeite 10 nedio opiopod g f.
i) Na Bpeite ta onpeio Topng g ypoeikng mapdotacns g f pe toug a&ovec.
iii) Na e€etdoete av 1 ypapikn mapdotacn g f oépyeton amd 1o onueio M (8, 642 ) .

iv) No omodeigete on f (17)+ f (6) = J2.

V) Na amodeitete Ot

2X -8, x<1

x> —8x+7, x>1

i) No vnodoyioete tig tipég f(-3), f(0), f(2), f(-1), f(3).
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i) Na amodeitete ot f(0)+2f(2)=f(-1)+ f (3).
iii) No Mboete v e&looon f(x)=0.

iv) Mo k60 X < 0, va amodei&ete ot ‘ f (x)‘ —‘ f(x)+ 2‘ =2

3

169. Aiverarn cvvapmon f(x)=——

X+2
1) Na Bpeite to medio optopo .
ii) Na Moete v e&icoon ‘ f (X—2)‘ = 2‘ f (X+1)‘ .

2
iii) Na Aoete v avicmon (%J +x>0.
X

iV) No anodsiete 0Tt

a) f(-1)=3
1 1
B) 2 2 :8\/5
(2-JT(D) (2+JF (D)
170. Aivetou n ovvaptnon f (X):ﬂ
X2 —2X+ A

171.

i) No Bpeite t1g Tipég Tov mparypotikod aplfpod A, yio Tig omoieg 1 cuvapTnon Exel Tedio
opwopov 0 R,

i) Av 1 =2, tore:
o) Na Moete v avicwon ‘X— f (2)‘ < f(0)
B) No amodeitete ot o +9f (0)> 6

) Na Moete v eéicoon ‘2|X| —f (0)‘ 3.

"Eva KouvoOmt Kiveiton 6T ypagiky mapdotact g cvvapmong fue f(X) =X —4x+3 ko pia

oy 6T YPAPIKN TapdcTaoT TS cuvapTone g(X) = X* —2X+2.
i) Na Bpeite

o) ov 8o suvevTNOOVY N UYL KoL TO KOUVOUTIL KO OV VUL GE TTOl0 GNUElo;

B) yio moteg Tipég tov X € R 1o xovvovmt Ba Ppicketor Tavm amd Tov y Kot Yo Toleg KATM
i)Av 0 X" X Taplotdvel TNy empavela e 0aAaccog

o) vo. 0ei&ete OTL M Py Oev TpoKetton vo.  Tviyel

B) va Bpeite av vrapyovv onueio To omoia TPEMTEL VAL ATOPVYEL TO KOLVOUTL OGTE VO LN TEGEL

ot Bdhacca
v) av &va yapl BpickeTon 6To onpeio A(—l, —8) va Bpeite v Béom mov Ba Bpicketon To

KOVVOUTIL 0V TO YAPL KOl TO KOLVOUTL 0KOAOVOOUV GUUUETPIKT TOPELQ ™G TTPOG TOV XX

i) Av évag avBpwmoc kiveitan otny gubeio y =—4X+7, v Bpeite mOGeC popés Oo TOV TGURNGEL TO

KOLVOUTL
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