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Aokt Evotnra:
Hapayoyor 1

[Tapdymyoc cuvaptnong o€ onuelo

1.1. Na anoderyBei 6Tt n cvvaptnon :

x> +nu’x x<0

f(x) =+ 0 x=0
X 0<x<l
Inx

eltval mapaywyioiun oto x0=0

1.2. Alvetar n ovvéptnon f: IR > IR moapayoyiciun oto xo=0 pe
f'(0)=5. Av g(x)=21(x)-x va Bpebei o ap1Buog g'(0).

1.3. Aivetar n cvvdptnon f: IR > IR yia tnv omoia 1oyvet:
f(x+y)=f(x)-f(y) yia kéd0e x,yeIR. Av n f eivar mapayoyiciun
010 X9 =0 va deiete 611 N f eivar mapaywyioiun oto IR .

1.4. Av ot cuvaptinoelg f,g eivol mapaymyicipueg oto xo=0 kot
oyvel f(0)=g(0) kar f(x) < g(x)+nux yia kdbe xeIR
va deifete O0T1: f'(0)=¢g'(0)+1

1.5. Av ot ovvaptioeig f,g eivol mapaymyicipueg oto xo=0 kot
oyvel £2(x)+g*(x)=2x%x e IR va deiydei 611

[£'O)F +[g'©0)] =2

1.6. Aivetar n ovvéptnon f: IR > IR mapayoyiciun oto x,=1 pe
£3(x)+2f(x) = x> =3x + 2. Na Bpebei to f'(1).

1.7. H ovvdptnon f: IR - IR eival mrapayoyiciun oto Xo=0 kot yio
k@0e x e IR 1oydet: F2(x)+H4f(-x)ux+np’(2x)<0. Na Bpeite v
£'(0).
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’ Aokt Evotnra:
npdyo [Mapdywyog Xvvaptnon 2

2.1. Na BpebOei 6mov opiletar 1 mTapdy®yoc TOV GUVAPTNGEDV:

a). f(x)=3x B). f(x)=x*Vx

2.2. Aivetor n ovvaptnon f:(0,+00) > IR yia tnv omoia toyvet:
1f(x)-2Inx [<3(x—1)*,x >0. Na deifete otU:
Inx

a). lim

=1 B). H f eivar mapaywyiciun oto xo=1
x—>1x—1

2.3.Alvovtal o1 mapaymyicipueg cvvaptnoelc f, g: IR > IR pe g(x)=0,

xelR. Av ¢(x)=@ kot n e&lomon ¢'(x) =0 €xel pila tov
g(x)
: : - _f'p)
aplOuo p va deiete o6tL: O(p) = ( ),g (p) #0.
gp

2.4. Alvetar i ovvaptnon f(x)=(x’+x-3)g(x), xeIR pe g(1)=2 xat
lim g(x)—12 =4. Na Bpebein f'(1).

2.5. Aivetor n ovvaptnon f dvo popég mapaymyiciun pe
f(Inx)=x,x>0. Na vroloyicete tnv £"(3).

2.6. Aivetor n ovvaptnon fn omoia eival tpeig popég mapaymyiciun
oto IR pe f(1)=0 kot Tnv 816 raf'(x) = 2007 +£4(x).
Noa deiete O1L:

a). £')=0 B). £"(x)>2f(x)-f"(x) 7). lin}LXi:2OO7.
x>l X —

2.7.Av n ovvéptnon f eivor mapaywyioun oto X, € IR pe f(x0)=0.
Noa deiete 611 n cvvdptnon |f] elvarl Tapayoyiciun 6to X,
av kat povo av f'(x,)=0
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’ Aokt Evotnra:
- [Topdywyog Zvvdptnon 3

3.1. Av f(x)=x’Inx va deifete ot f'(x)—xf"(x)+2x =0

3.2. Av f(x)=e™ va Bpeite T1¢ TInéC TOV A DOTE:
2f"(x) +1'(x) = 3f(x) =0

3.3.'Ecto 1 ovvaptnon f(x)=(x-a)’(x-B)’. Na anodeitete 611
f'(x) 3
f(x) x-a x-B

X #o,X B

3.4. Ecto n ntapayoyiciun cvvaptnon f:IR - IR yia tnv omoia
woyvet: f(nux)+xf(x)=x’+1 yia k40 xeIR .Na Bpeite tv £'(0).

3.5.Ecto o1 mapaymyiciueg oto IR cvvaptioeig f, g pe f(x9)=0
g(x)#0 yia kabe xeIR.
f(x)
Av y1o ) cvvaptnon h(x)=e®™ givar h'(x,) =0 va deifete ot
f'(x,)=0.

3.6. Aivovtor o1 mapaymyiocipes covaptnoels f,g : IR—->IR yua t1g
omoiec toyvel: f(x)g(x)=e™ ™ xeIR.
Noa deiete O1L:
), g6 _
f(x) gx)

f'(x) +g'(x)

3.7.Ecto n napayoyiciun f:IR -IR . Na Bpeite v mapdymyo g
cuvdptnong oTav:
D). g()=fxrnux) i), g(x)=F(-x)

3.8. Atvovtat o1 ovvaptioelg f,g : IR—>IR 600 popéc mapaywyicipeg
Yo T1G omoieg toyvovv: f(Xx)=g(x)ovvx Kot g’(§)=l.Na Bpebei to

T

fﬂ(z)
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’ Aokt Evotnra:
e [Topaymyoc Zvvaptnon 4

x> x<0
2

. Na Bpeite tn oevtepn
x° x>0

4.1. Atvetar n cvvaptnon f(x) ={
Tapaywyo g f.

4.2. Ecto n ntapayoyiciun cvvaptnon f:IR —- IR yia tnv omoia

1o VEL: f3(x)+x-f(l) =nu(nx) yia kédbe x# 0.Na Bpeite tnv £'(1).
X

4.3. Eocto n tapayoyiciun cvvaptnon f:IR - IR. Na Bpeite tnv
TOPAY®YO TNG cLVAPTNONG g OTaV:

i). g(x)=f(x*+1). 11). g(x)=f(-x)+f(l)
X
iii). g(x)=npf*(x) iv).g(x)=f(x)e"™
4.4. No Bpeite TNV mopay®yo TOV GLVOPTNCEMV:

i). f(x)=np’3x w). f(x)=In(1+cvv’x) iii). f(x)=(x>+1)"*
iv). f(x)=(1+e)"™ v). f(x)=nux*,x>0 vi). f(x)=(2+cvvx)"X

4.5. Av nia sovaptnon f:IR— IR givolr tapaywyiciun octo onueio
Xo=0 va oeifete OTL:

lim f(x)Inx —f(a)lna _ f(a) + (o) Ino
o

X—>a X—0O

4.6. Av n ovvéptnon f: (0,+0) > IR eival mapayoyictun Kot 1oyvEL
f(xy)=f(x)Iny+2f(y)Inx+a  x,y>0 va ociete OTL:
1). f(1)=a i1). xf'(x)=f(x)+2f'(N)Inx,x >0

4.7. Or ovvaptnoelc f,g eivatr opiopévec oto IR. Av n suvdptnon f
dev elvar mapaywyioiun oto X, € IR ko1 n cvvdptnon
x*g(x)+(1+np’x)f(x) eival tapaywyioun 610 xo va deifete 611 1
GLVAPTNOT g 0EV EIVOL TOPAYDYIGLUN OTO X
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’ Aokt Evotnra:
- E&icmon Epantopévng 5

5.1. Na BpeOei n epantopévn g yYPAPIKNG TAPAGTAGNS TNG
cuvaptnone f(x)=x*+3nux+1 oto onueio pe teTunpévn xo=0.

5.2. Na BpeOei n epantopévn g YPAPIKNG TAPAGTAGN S TNG
GLUVAPTNONG

x?-x x<1

f(x)= octo onueio A(1,f(1)).
x—-1 x2>1

5.3. Av f(x)=x"" ,x>0 vo Ppedei 10 enPaddv tov Tprydvov mov
oxnuatiel pe tovg d&oveg n kabetn otnv epantonévn g Cy
oto onueio A(e,f(e)).

5.4. Alvetat n ovvaptnon g(x)=f(2x*-2x+1) émov f mapayoyiciun
o010 IR ka1 n gvBeia €: y=2x+4 . Av 1 € €QATTETAL TNG YPOAPLKNG
napactaong g f oto xo=1 va Bpedei n epantopévn tng C,
oto onueio A(0,g(0)).

5.5. Na Bpedei n epantopévn e ovvaptnone f(x)=x>-5x+5 mov
oynpotiCet yovio 45° pe tov déova x'x

5.6. Aivovtal ot cuvaptnoelg f(x)=x(x-1)...(x-2006) xat
g(x)=-x(x-1)...(x-2006)(x-2007) .Na deifete 0TL O1 YpOPIKEG
TOVG TAPOGTAGELS GE KOLVO TOVG GNUELD €YOVLV KOLVN
EQATTOUEVT.

5.7. No Bpefei 10 aeIR” dote n evdeio y=2X va eQEmTETAL TNG
YPOAPIKAC TapaoTaonc tng cvvaptnong f(x)=a”.

5.8. Aivovtat ot svuvaptioetc f(x)=Inx+2 kat g(x)=x>-3x+5. Na
anodeiete 0TL N gepantopévn e Cr oto onueio M(1,f(1))
epantetol kat otnv C,.
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Aokt Evotnra: 6

Hopayoyor PvOpog Metofoirg

6.1.2¢ opBoymvio 1o unkog tov ghattoveTol ue pvOuod 3cm/sec kot
10 TAGTOG TOV avéavetal pe pvOuod lcm/sec. Na Bpeite to pvOUO
netafoAng tov eufadov Kol TG TEPIUETPOL TOL TN YPOVIKN
oTIyun] mov €yel unkog 12cm kot whdrtog 10cm.

6.2. Mo oe&apevn mepié€yetl vepoO 1o 0oio 010PEVYEL amd pio Ppvon
£T01 OOTE LETA Ao t deVTEPOLENTA M| TOGOTNTA TOV PBploKeTal

5 \2
otn 0e&apevn eivar V(t) =1000(1—;—0J Mtpa. Na Bpebovv:

a. [Ioca Aitpa vepoL VITAPYOLY APYLKE GTN OEEAUEVN;

B. Mg 11 puOuod drapevyel to vepo petd anod 1 sec;

vy & mOc0 xpovo Ba adetbdoer n oeEapuevn; Me 11 pvOuUo drapevyet
TO VEPO TN XPOVIKT GTIYUT TOv adeldlet;

6.3. Znueio M kweitat eni e mopaPoing y=x> ,x>0. Tn oTiyuf mov
améyel and TNV apyn Tov aovev 3J10 cm o pLOUOG petafoing
™G TeTUNUEVNC ToL €ival 0,2 cm/sec. Na Bpefovv
a. O pvOudc petafoing tng tetayuévng tov M

B. O pvOuodc petafoine tng yoviag 6=MOx

6.4 Ecto n cuvaptnon f(x)=Inx kot A to onueio tng C¢ mov 1

EQATTOUEVT] € G~ AVTO OLEPYETAL ATTO TNV APYN TOV AEOVOV

a). Na Bpeite v e€icmwon tn¢ €

B).Av éva kivntd M kiveital kKatd unkog tng kaunving g Cy
Kat KaOoc mepvdel and 10 A N TETUNUEVN TOL X EAATTOVETOL 2
Lovaodeg to devteporento, va Ppeite To pvOUSO petafoing g
TETAYUEVNG TOL TN YPOVIKY GTIYUN TOV TO KIVNTO TEPVAEL ATO
0 A

6.5. O tAn0Bvopog pag kowvoviag faktnpdiov avEdvetal GOLLEOVO
t

e tov tomo f(t)= 3e2 EKOTOVTAOEG o€ t MUEPEC.
Na Bpeite 1o puOud adénong tov tTAnOvGHoL TOovg TNV TETOPTN
nuépa.
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’ Aokt Evotnra:
- Osopnuo Rolle-O.M.T 7

7.1.Boocikn doknon. Aivetal cuovdptnon f napayoyiciun octo IR. Na
amooeiete OTL:
a). Meta&Vd ovo dradoyikmv pilaov g eEicmong f(x)=0 vrdapyet
TovAdytotov pio pifa e e€icowong f'(x)=0
B). Meta&v dvo dradoyikdv pilov g f' vadpyel To moAd pio
piCa g f

7.2. ' Eocto cvvdptnon f mapaywyiciun oto IR yia tnv omoia toyvet:
f(x)=xf(nux) yia ké0e xeIR. Na ociete OTL:
1. 'ta T ocvvaptnon g(x)=f(nux) woyver 1o ®.Rolle oo [0,n].
1. Yrapyet éva tovAdyiotov Ee(0,n) wote £'(§) =g(§).

7.3. Na deiéete 611 1 eéiowon 2007x29°°-2006(A+1)x*°P+A=0 £yet
o tovAdyistov piCa oto (0,1).

7.4. Aivetor n ovvaptnon f napaymyiciun oto [2,4] pe f(2)=16,
f(4)=4. Na deifete 6TL vIapyel E€(2,4)wote: '(E)+2E =0.

7.5. ' Ecto pwa ovvéptnon £:[0,1]— IR n owoia eival mapaymyiciun
e ovveyn mapaywyo. Av f'(0) >0 kar f(1)=2+1(0) va deiéete
oTL:

a. Yrapyet éva tovAdyiotov E€(0,1) mote f'(E) =4
B. Yrdapyet éva tovrayiotov Xee (0,1) oote: f'(xy) = 5%,

7.6. Aivetar cvvéptnon f:[a,f] > IR
eXvveYNG oto [a,f]
el[lopaywyiciun oto (a,pB)
o f(0)=1(B)
Na deiete 0t1 vapyet Ee(a,P) dote: £'(E)=Af(E),AeIR’

7.7. Aivetor cvvdptnon f dvo eopéc mapaywyioiun oto [o,B] ne
f(0)<0 kot f(B)=f'(B)=0. Na amoderybei 6TL vdpyel & € (a,P)
této10 mwotef"(§)<0.
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Iapaymyor Oempnua Rolle-©.M.T.

Aokt Evotnra: 8

8.1. Aivetar f: IR - IR 8v0 @opéc mapaywyioiun wote £'(x) =0 yia

K&Oe xelR.
Na deiete 6T M f €xel To TOAD dVO drapopeTikéG pileg.

8.2. Aivetar n ovvéaptnon f ue x-f'(x)—x #—1 yia kabe x>0. Av

8.3.

8.4.

8.5.

8.6.

8.7.

8.8.

2<2f(x)<3 vyia kéBe xe[l,e] va deiete O0TL LVLAPYEL LOVAOIKO
X, €(l,e) wote f(x,y)=%x,—-1nx,

Atvetar n tapayoyiciun covaptnon f oto [-1,1] pe f(-1)=1 ko
f(1)=3. Na d¢eifete Ot
o. Yrndpyetr € € (—-1,1) omote f(§)=2-&

B. Yrapyovv &,,&, € (—-1,1) mote: f'(§,)-f'(§,) =1

"Ecto n ovvéptnon f:[a,B] > IR 6vo popéc mapaywyiciun 6to
[a,B] ne T1g 1010TNTEC

a. f(a)=1f(p)=0

B. Yrdpyer x, €(a,B) pe f(x0)<0

Noa deilete 611 vHdpyetl Ee (a,P) dote £'(§)>0

‘Ecto pio ocvvaptnon f n owoia eival cvveyng oto [0,5]
napoayoyioiun oto (0,5) kot woyvet: f(5)=f(0)+1 . Na deiete O11
vrapyovv §;,&, €(0,5) tétora wote: 2f'(&,)+3f'(§,) =1

I'a ka06e x>0 va amoderyBel ott:

1 1 1
<In|1+—|<—
X+1 X X

Na anodeiyfei 6Tt yro kGbe x<0 1oyvel: xe™>e*-1>x

Na Myoete v e€icwon: 55-4"=7%-6"
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’ Aokt Evotnra:
L apaayo Ofwpnua Méonc Tiung 9

9.1. Aivetar ovvéptnon f mapayoyiciun oto [a,B] pe f(a)=3p kot
f(B)=3a . Na anoderyfel Ot1 vapyovv &;,&, € (a,B) tétola wotE:

') +1'(&,)=-6

9.2.'Eoto pia ocvveyne ovvaptnon f:[o,p]— IR pe f'(x) #0 yio kabe
x € (a,pB) xar f(a) #f(B). Na deiete O1L:
V). Yrnapyet x, € (a,pB) oote: 3f(xo)=1(a)+21(P).
u). Yrapyovov &,,&, € (a,pB) t€t0o10 ®oTE:
£(E)(xg — ) = 26"(E,)(B—X)
2 1 3

) (&) Fi(E)

u). Yrapyoov &;,8,,8; € (a,p) oote:

9.3. Av n f' givar yvnoing ebivovea 6to [0,+ o) kat toyvetl £f(0)=0

f(x)

va deifete O0T1: f'(X) <——= y100 kKGOe x>0.
X

-1
9.4. Na dei&ete OtL: 2 clx<x-1 yio k&Be x>1.
X

9.5.'Eoto pia cvvaptnon f e omoiag n f' givar yvnoing pbivovoa
610 (-00,0].
f(x) —f(a)

Na deiéete OT1: f'(x)> yia kaOe x<a.

9.6. Ecto pio ocvvéptnon f n onoia gival cuoveyne oto [1,7] kot
napoyoyiciun oto (1,7). Avn f' givar yvnoimg avéovoa 610
(1,7) va dei&ete oti: f(1)+1£(7)>1(3)+1(5).

9.7. Aiveton ovvéptnon f tapayoyioiun oto IR yia tnv omoia 1oyvet

£f(0)=0 ka1 f'(x) =

——>x20. Na d¢ifete OTU
x“+1

x <f(x)(x*+1) <x(x*+1)
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’ Aokt Evotnra:
- Y1a0epn Zvvaptnon - Movotovia 1 O

10.1. ' Eoct® n ovvaptnon f: (0,+o) > IR yia v omoia toydovv

f(x)=x>-f'(x) yio k60e x>0 xat f(1)=1.
1
a. Na oeiete 011 1 suvaptnon g(x)=e* -f(x) ,x>0 eivor ctabepn.
B. Na Bpeite tov tomo tng f.

10.2. Na Bpeite Tov Tomo ¢ f:A — IR dtav toydovv f'(x)=3x> +x+1
xe A =IRxo f(0)=2

10.3. 1. No AMoete v eéicwon x +Inx=1

1
1. Na Avogte tnv avicoon In—+1< Jx
X

r 4 2 Ié
ut. Na deiéete otT1: €7*>1-x , y100 kGOg x>0

10.4. Atvetor n mapayoyiciun cvvaptnon f: IR - IR ywa tnv onoia
woyvet: FP(x)+f(x)=e™-1, xeIR
1. Na dei&ete 0t1 N f eivarl yvnoimg ¢Bivovoa oto IR .
1. Na Avcete v e§lowon : f(Inx)=1(1-x).

10.5.Ecto f, g 0vo cuvaptinoelg napayoyicipeg oto IR yia t1g
omoiec vroBétovpe g'(x) =f'(x)+nu’x+e* +1 yia ke xe IR .
Na deiete ot g(x)+f(0)>f(x)+g(0) yia ka0e x>0

10.6. Eoto f: (0,+x) > IR, f(n)=0. Av yia kdBe x>0 1oyvet:

x - f'(x) < f(x) + x*cvvx va deifete 0Tt f(X)<XMUX Yo KGOE X>T.

10.7.Atvetar ovvaptnon f: (0,+ o) > IR moapayoyiciun octe va
1G{VOVV
a. xf'(Inx) = xouvx —nux yio kKabe x>1

e
B. f(1)=%
Noa Bpeite 1o f(m)

http://www.perikentro.blogspot.gr/ - 10 - Empérern: Kootag Kovtoofaciing
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’ Aokt Evotnra: 1 1
- Movotovio - Akpotata
11.1. ' Ecto pa ocvvaptnon f: (-1,+ o) > IR napayoyioiun yia tnv

11.2.

11.3.

11.4.

11.5.

11.6.

11.7.

omoia toyvetl: xf(x)<nux +In(x+1) yio kabe x>-1.
Na dei&ete ot1: £(0)=2.

1. Aiveton n ovvaptnon f(x)=e*-ex. Na e&etdoete v f o¢ mpoc
To oKkpotata kot va Bpeite t1g pilec tng f ko to Tpoonuo ng.
1. Na peletioete ) cvviptnon g(x)=2e*'-x> ¢ mpog ™
povotovia

1. Na Bpeite tn péyrotn Tiun g ovvaptnong f(x)=Inx-Ax ,A>0
1. Na Bpeite n pikpdtepn Tiun tov A >0 yio tnv omoia 1GyVEL:
Inx <Ax ,x>0

ut. ' v Tiun tov A mwov Bprkate moapandveo va anodeifete OTL

n evBeia €: y=AX €QdnTETAL TN YPAPIKNC TAPAOTACNG TNG
cvvaptnong g(x)=Inx.
1
‘Ecto n ovvaptnon f(x)=x-eX
1. Na peretnOel oc mpog tn povotovia
1. No amoderyfei oti: x* e yia k4 x>0.

Aivetal n ovvaptnon f(x)=x+e".
1. Na peretfoete v f o¢ mpog tn povotovia
1. Na Aoete 11¢ €€lo®oElc:

X

3 B ex +x+l_ex+l+X2=O

a. ef e =x—x
Aivetor 1 ovvaptnon f(x)=ox*-2lno-x+1 ,a>1

a. Na Bpebei n mapdywyog g f

B. Na Bpebel n Tiun tov o, ®ote to €Adyloto TG f va eivat
erdy1GTO

Ailvetal 1 cvuvaptnon f(x)=%e2X +(1-a)e* —a+5

1. Na BpeBovv ot tipnéc tov e IR wote n fva €xel xpioipa
onueia.

1. "o T1¢ TIpéC ToV O Tov gpwT. 1). va eEetactel N f ¢ Tpog
LovoTtovio Kol To 0KpOTOTA.
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’ Avaktikn Evotnra: 1 2
Hapayoyor Movotovia —Axpotata- Kvptoma

12.1. Oewpovpue tnv napaywyioiun ocvvaptnon f: (0,+0) > IR ya
v omoia toyxvovv f(1)=2 kar x-f'(x)—f(x)=x , x>0.
Noa anodeiete Ot

a. H cvuvdptnon g pue tomo g(x) :m—lnx eivalr otabepn oto
X

(0,+0)

B. f(x)=xInx+2x, x>0

v. H e€icwon f(x)=2006 éyer po pévo mpaypatikn pifa cto
dtdotnpua (1,1003).

0. H ovvéptnon P pe P(x)=f(x)-e*
10 omoio kol va Ppeite.

1 4 4 J4 r r
gxel éva LOVo onpeio Kapmng

12.2. Aiveton n ovvaptnon f(x)=e*+Inx+x-1.

a. Na Bpefovv ta 6pra: Iimf(x) xor lim f(x)
x—0 X—>+00

B. Na peretnBei n f g mpog tn povotovia kat ta aKpOTATO.
v. Na Bpefei 10 ovvoro Tipmv tng f.

0. Na Avbeil n e&lowon f(x)=e

£.No M0t n eEicoon e* ' —e? =In2x —In(x> +1) - x> +2x —1

12.3. Alvetor 1 ovvaptnon f pe tomo fi(x)=e*+e*-x>-2
a. Na oeiéete ot m f eivatr kvptn oto IR.
B. Na deiéete ot n ' givar koiAn oto (-0,0] Kot KVPTNH 6TO

[0,+00).
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’ Aokt Evotnra: 1
g Movotovia - Kvptomra 3

13.1. Aivetor cvvaptnon f tapayoyiciun oto (0,+©) pe f'(x)
yvnoiog avéovoa yia ke x>0 kot f(0)=0.Na anoderybei

0Tl M ocvvaptnon g(x)=x

2000 100 142006 sivan pvnoioc
X

avéovoa yio kabe x>0

13.2. Aivetar n ovvaptnon f: IR - IR dvo @opéc mapaywyiciun Kot
Koiln oto IR. Na deiete Ott:
f(oij S f@)+£(B)
2 2

v kéOe a,pelR

13.3. Aivetair n npaypatikn cvvédptnon f dvo gopég mapaymyiciun
oto IR dorte: f(x)>0 kot f"(x)-f(x)—(f’(x))2 >0 yio k@Oe xeIR.
Noa deiete OtL:

. ' , ,
a. H cvuvéptnon n elvatr yvnoimg avEovaoa.

B. f(%+x72j£\/f(xl)-f(x2) v10 K608 X, , X» €IR

13.4. H ocvvéptnon f eivar dvo popég mapaywyiciun oto (0,+ ) pe

f(x)+2x

f'(x) = ,X€(0,40). Na ocifete 0TI 1| €QATTOUEVT TNG

C¢ oe k@0e onueio tng Ppioketarl kdtw and v Cr.

13.5. Av yia v mapayoyiciun covaptnon f ioyvel yia kdbe xe IR n
oxéon: f'(x)+(e* —Df*(x)=0 va anodeiydei 61t To f(0) eivar
LEYLGTO QVTNG
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, Aokt Evotnra:
- AcOumtotes —Kavovee De 1' Hospital 1 4

14.1. Na Bpeite t0 mapakdtm Opla:

o . Xlnx . Inx TR : :
D). lim— ). lim — iii). lim (x—Inx) iv). limx*Inx
x—>lx° —1 x—>+0o X X—>+00 x—0
1 1 X
v). limxe*  vi). lim x™* vii). lim (x +¢e*)* viii). lim | 1+—
x—0 x—0" X—>+00 X —>+00 X

odx

ix). Iim(muxInx) x). lim (1+x)
x—0 x—0"

14.2/Ecto 1 cvvaptnon f:IR IR xar n g(x)=xf(e™). Av n gvbeia
y=2x+1 gpdntetar tng C¢ oto onueio xo=0 va Ppeite v
acopntotn TS C; 0T0 +w

%2 o2
—Inx+Ino,o0 >0

14.3. Aivetor n ocvvaptnon f(x)=

a. Na peretnbei n f og mpog tn povortovia
B. No A0ei n eiowon x*-a*=2ax(Inx-1na).
v. Na BpefBovv o1 acvuntwteg tng Cy.

0. Na Bpebei 1o ovbvoro Tipdv g f

€. Na peretnBei n f og mpog ta koila kot va BpeBovdv ta onueia

Kaunng g Cy

14.4. "o pia svvaptnon f: IR - IR 1oyvel ot

2x° +3x% +1

r * 14
5 vio kaBe xe IR . Na e€etaotel av n Cy
X

2x+3<f(x) <

EYEL TAAYLH OGVUUTTMTN
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+ Epotnoerg Katavonong

Noa yopoxtnpioere pe Xmoto | AdBog 11 TPOTAGELS
1.’Eot® n ovvaptnon f: A — IR . Av vrdpyet o apiBudg £'(x,) € IR 1616 X7 € A

f(x)—f . f(x)-f
2. Av lim 1) = 1(x) # lim 1) = 1(x) , T0TE dev vrapyet o (X))
X=X, X =Xy X=X, X =Xy
3.Av f'(3) =1 161e 1 gpantopévn g Croto onueio A(3,f(3)) oynuarilel pe tov
. , , T
dEova x'X yovia 2

4. Av n gpamrouévn g Cr oto onueio A(1,f(1)) eivou mapdAinin otov GEova X'x
tote f'(1)=0

5. Av n ovvéptnon f: A = IR givon cvveync 6to X, € A, 101 1 f d8V etvan
Topoy@yIicLUn 6To X

6. Av n ovvaptnon f: A — IR dev eivan mopaywyion oto x, € A tote 1 fdev eivan
GLVEYNG OTO Xq

7. H epantopévn tng Cr 610 onueio M(Xo, f(Xo)) €xel kowvd onueio pe v Cr pdvo to
M.

8. Av i evBeia éxel pe v Cr uévo €va kovo onueio , TOTe n evbeia avt ivar
nhvtote epantopevn g Cy

9. AV 01 YpOQIKEG TOPUGTAGELS OLO TOPAYOYIGIU®V GLUVAPTICE®V TEUVOVTAL , TOTE
0TO KOO TOLG CMUEID OEYOVTOL KOWVT] EQPOITTOEVT).

10. Av ot cuvaptioelg f,g etvan mapayoyices oto IR ko £'(x() =g'(xy) 7

Kanow X, € IR, t0te 670 X( 6€(OVTOL KOV EQOTTOUEVT.

11. Yrdpyet cuvaptnon yo v omoia 1oyvovv o1 Tpodmofécelg Tov Bempratog
Bolzano ka1 cvyypdvmg o1 tpovimobécelc tov Bewpnpatog Rolle 6to didotnua
[, B]

12. Av n ovvéptnon f: IR — IR elvon mapaywyiciun 1ote petad dvo pdv pi,pz TG
fondpyel wo tovddyiotov pila g '

13. Av n ovvéptnon f: IR — IR elvon mopaywyiciun 10te peta&h SvVO Ao KDV
plodv e ' vmdpyet pa to moAd pilo g f.

14. Av n cvvéptnon felvon mapaywyicun oto IR kot dev eivon "1-17, 1d1€ 1 YpOQIKN

nopdotacn g £ téuvel Tov d€ova XX TovAdyioTOV GE évo. onpeio.

15. Av n ovuvéptnon f elvon mapaywyiciun oto dSidotnua [o,B] , Tote Yoo Vv fioydet
10 ovumépacpa tov @.M.T. o10 [a,B]

16. Av ywa ) cvvdptnon fioyvel to Bedpnua Rolle oto dtdotua [o,B] , TdtE 10YHEL

vy v f 1o cvunépacpa tov @.M.T. oto [a,f].

17. Av n cvuvéptnon felvon suveyng oto [a,B] kot epapuodletar To Oedprnua Bolzano
o10 [a,B] tote epapuoletor kot 1o .M. T. oto [a,f].

18. Aivovtai ot cuvaptioeic f,g: IR — IR . Av f(x)=g(x) yia ka0e x € IR, TtOTE KO

f'(x)=g'(x) yun kébe x € IR .
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19. Aivovton ot suvaptioel f,g: IR — IR .Av f'(x) = g'(x) vy kdbe x € IR , 101¢

kot f(x)=g(x) yio kabe x € IR .
20. Aivovton ot cuvaptioelg f,g: IR — IR . Av f(x)<g(x) ywo kéBe x € IR , 101€ Ko

f'(x) < g'(x) yun kébe x € IR .
21.’Eot® n ocvvapmnon f:IR* > IR . Av f'(x) =0 yia kabe x € IR *, 10te 0
ocvuvéptnon f eivar otaBepn oto IR*.
22. Av 1 ovvaptnon f etvar cuveync oto drdotnua [o,B] kot £'(x) <0 yio kébe
x € (a,B), tote N f eivon yynoioe pdivovosa oto [a,B].
23.’Eoto n ovvaptnon f: IR > IR . Av f'(x) # 0 ya kd0e x € IR, xoun f'
elvarl cuveyng oto IR , 101 N suvapTNoN f elvan yynoiwg povotovn.
24, KaOe tomkd péyloto pag cuvaptnong eivat peyaAdtepo and Kébe tomkd
eAY1GTO.
25. To oAk axpdTOTO LAG GLVAPTNGTG EIVOL GUYYPOVAOS Kol TOTIKO 0kpOTATO.
26. Ta dxpa a,p Tov dtuotnuotog [a,B] oto omoio opiletar pa cuveyng cuvaptnon
umopel va eivan BEGEIC TOTIKAOV 0KPOTATOV TG GLVAPTNOTG .
27. Av o cvvaptnon f tapovcidlel akpdTato 610 cwTEPIKO onueio § Tov mediov
opLopoY NG , TOTE o)veL omooonmote /() =0.
28. Av n ovvaptnon f eivar mapaywyicun oto dtdotnuo A Kol 6T0 €6MTEPIKO oMEio
X 70V A givan f'(x) # 0, tote 1 f dev mapovoidlel axpdTaTo GTO X,).

29. Av n ovvaptnon f eivar mapayoyicun 6to dtdotnuo A Kol 610 €6mMTEPIKO oTEeio
Xo TOL A Tapovctdlel akpdTATO , TOTE 1 EQATTOUEVT TNG YPAUPIKNG TAPAGTUONS
¢ f 610 onueio g A(xo, (X)) eivor mapdAinin otov dova x'X .

30. H ypagikn mapdotoon Cr piag moivovoutkig covaptnone £ 3% Babuov , éyel
OTOGONTOTE G LLELO KOUTTC.

31. To onueio A (&,f(&)) eivar onueio kapmg g ypagikng tapdotacns Ce piog
ocvvaptnong f dvo popéc Tapaywyioung , 6tav n £" eAlalet Tpdonuo
exatépmbev tov E&.

32. Av n ovvaptnon f etvan koiAn 6to A kot dSvo Popég Tapayyiciur , TOTE
f"(x) <0

33. Av n ovvaptnon f etvar dvo popéc mapaywyiciun oto ddoTnua A Kot
f"(x) # 0y kGbe x € A, 101€ 1| C OV MOPOLGLALEL GNUEID KOWUTNG.

34. H ypaikn| mapdotacn ToAvovulkne cuvaptnong P(x) , PaBuod > 2 | éyet
GV UTTTOTEC.

35. H C¢ puag ouveyotg cuvdptnong f oev £xel Katakdpupes acHOUTTOTEC.

36. Av lim f(x)=+o0, 161e 1 Ct 0EV EYEL 0P1LOHVTIO AGVUTTMOTY GTO - 0.
X—>—00

37. H C¢ uag cuvaptnong f umopel va €xet pio optlovrio kot 6vo TAAYES ACOUTTMTES

38. H C¢ puag cuvaptnong f umopel va €xet dmelpeg kotaKOpLQeS ACHUTTOTEC.

39. H C¢ puag ocvvaptnong f umopel va €xel kova onueia pe po mAdylo acOUTTOT
™mg.

40. H xotakdpoen acoputotn pog cvvaptnong foev téuver my Cy
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